
ΑΠΕΙΡΟΣΤΙΚΟΣ ΛΟΓΙΣΜΟΣ Ι

13ο ΦΥΛΛΑ∆ΙΟ ΑΣΚΗΣΕΩΝ

ΚΑΤΑΣΚΕΥΗ ΜΟΝΤΕΛΩΝ ΚΑΙ ΒΕΛΤΙΣΤΟΠΟΙΗΣΗ

1. ΄Ενα κουτί ανοιχτό από επάνω κατασκευάζεται ως εξής : Αρχικά αποκό-

πτουµε ίσα τετράγωνα από τις κορυφές ενός µεταλλικού ϕύλλου διαστάσεων

12cm× 12cm και κατόπιν διπλώνουµε τις προεξέχουσες πλευρές.

Ποιο πρέπει να είναι το µήκος της πλευράς των τετραγώνων που αποκόπτονται

ώστε το κουτί να έχει τη µεγαλύτερη δυνατή χωρητικότητα ;

2. Μία εταιρία παράγει εκδροµικά σακίδια µε κόστος Ke ανά σακίδιο. Αν

η τιµή πώλησης ενός σακιδίου είναι Xe, τότε το πλήθος των σακιδίων που

ϑα πωληθούν είναι

m =
a

X −K
+ b(100−X)

µε a, b > 0.
Ποια είναι η τιµή πώλησης του σακιδίου για την οποία η εταιρία έχει το

µέγιστο δυνατό κέρδος ;

3. Βρείτε την απόσταση του σηµείου (4, 0) από την καµπύλη

y =
√
x .

4. Βρείτε την απόσταση του σηµείου (1, 2) από το ηµικύκλιο

y =
√
4− x2 .

5. Αποδείξτε ότι µεταξύ όλων των παραλληλογράµµων µε περίµετρο P αυτό

το οποίο έχει το µέγιστο εµβαδόν είναι το τετράγωνο.

6. ΄Εστω

4
ABC ένα ισοσκελές τρίγωνο µε AB = AC = 5 και B̂AC = θ.

Ποια είναι η µέγιστη τιµή του εµβαδού του τριγώνου

4
ABC; Για ποια τιµή του

θ γίνεται µέγιστο το εµβαδόν ;



7. Το ύψος τη χρονική στιγµή t sec, t ≥ 0, ενός σώµατος το οποίο κινείται

κατακόρυφα είναι

h(t) = −33t2 + 198t+ 140 m .

Ποιο είναι το µέγιστο ύψος του σώµατος ; Ποια χρονική στιγµή ϐρίσκεται σε

αυτό το ύψος ;

8. ∆ύο σώµατα που κρέµονται από ελατήρια το ένα δίπλα στο άλλο έχουν

συναρτήσεις ϑέσης

s1(t) = 2 cos t

και

s2(t) = sin(2t) .

(α) Σε ποιες χρονικές στιγµές του διαστήµατος [0, 4π] έχουν τα δύο σώµατα το

ίδιο ύψος ;

(ϐ) Σε ποιες χρονικές στιγµές του διαστήµατος [0, 4π] γίνεται µέγιστη η κατα-

κόρυφη αποµάκρυνση µεταξύ των δύο σωµάτων ;


