
1. Na upologisjeÐ o arijmìc twn trìpwn pou n andrìguna mporoÔn na kajÐsoun se èna
eujÔgrammo trapèzi èsti ¸ste se k kajorismèna andrìguna oi sÔzugoi na k�jontai
o ènac dÐpla ston �llo.

LÔsh JewroÔme ìti k�je èna apì ta k kajorismèna anadrìguna eÐnai èna adiaÐreto
stoiqeÐo opìte to pl joc twn stoiqeÐwn pou prepei na topojet soume ston eujÔ-
grammo trapèzi eÐnai Ðsome me 2n − k. kai epomènwc ja up�rqoun 2n − k trìpoi
topojèthshc. Se k�je èna apì autoÔc touc trìpouc topojèthshc up�rqoun dÔo
epilogèc topojèthshc kajenìc apì ta k kajorismèna zeug�ria (dhlad  o �ndrac na
prohgeÐtai   na èpetai thc gunaÐkac). 'Ara o zhtoÔmenoc arijmìc ja eÐnai Ðsoc me

2 · 2 · · · 2︸ ︷︷ ︸
k forèc

(2n− k)! = 2k(2n− k)!

2. Me pìsouc trìpouc mporoÔn na kajÐsoun se èna stroggulì trapèzi me 9 ìmoiec
jèseic 9 �toma.

LÔsh

Se k�je trìpo topojèthshc twn 9 atìmwn sto trapèzi antistoiqoÔn 9 metajèseic tou
sunìlou [9] prokÔptoun me kuklik  enallag  twn stoiqeÐwn touc. 'Etsi gia par�-
deigma gia ton trìpo topojèthshc tou parap�nw sq matoc prokÔptoun oi metajèseic
: (1, 3, 7, 6, 2, 4, 9, 5, 8),
(3, 7, 6, 2, 4, 9, 5, 8, 1), (7, 6, 2, 4, 9, 5, 8, 1, 3), (6, 2, 4, 9, 5, 8, 1, 3, 7), (2, 4, 9, 5, 8, 1, 3, 7, 6),
(4, 9, 5, 8, 1, 3, 7, 6, 2), (9, 5, 8, 1, 3, 7, 6, 2, 4), (5, 8, 1, 3, 7, 6, 2, 4, 9), (8, 1, 3, 7, 6, 2, 4, 9, 1).

An K eÐnai to sÔnolo ìlwn twn trìpwn topojèthshc twn 9 atìmwn sto trapèzi kai
S to sÔnolo ìlwn twn metajèsewn tou [9] tìte orÐzoume Ci, i ∈ k, to sÔnolo ìlwn
twn metajèsewn tou S pou prokÔptoun apì to i. Profan¸c, h oikogèneia (Ci)i∈K
eÐnai mia diamèrish tou S kai |Ci| = 9, gia k�je i ∈ K. Opìte prokÔptei ìti :

|S| =
∑
i∈K

|Ci| ⇔

9! = 9 + 9 + · · ·+ 9︸ ︷︷ ︸
K forèc

⇔

9! = |K| · 9⇒ |K| = 9!

9
= 8!

3. Na upologisjeÐ o arijmìc twn diafìrwn trìpwn pou mporoÔn na kajÐsoun se mia
seir� n agìria kai k korÐtsia, k ≤ n+ 1, ètsi ¸ste na mhn up�rqoun duo korÐtsia
pou na k�jontai to èna dÐpla sto �llo.

LÔsh Katarq n topojetoÔme ta agìria. O arijmìc topojèthshc twn agori¸n eÐnai
Ðsoc me me ton arijmì twn metajèsewn twn n agori¸n dhlad  n!.

Gia k�je met�jesh (a1, a2, . . . , an) tou sunìlou twn agori¸n up�rqoun n+1 epitre-
ptèc jèseic gia ta korÐtsia. 'Etsi o arijmìc twn trìpwn pou mporoÔn na topojeth-
joÔn ta k korÐtsia, gia th met�jesh aut  twn agorÐwn, isoÔtai me ton arijmì twn
diat�xewn twn n+ 1 an� k dhlad  P (n+ 1, k).
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'Ara, sÔmfwna me thn pollaplasiastik  arq  o zhtoÔmenoc arijmìc ja eÐnai Ðsoc me

n!P (n+ 1, k) =
n!(n+ 1)!

(n+ 1− k)!

Ask seic

1. Pìsouc pentay fiouc arijmoÔc mporoÔme na kataskeu�soume me ta yhfÐa 1, 2, 3, 4, 5,
6, 7, 8, 9

(i) an prèpei na èqoun ta yhfÐa touc diaforetik�,

(ii) an ta yhfÐa touc mporeÐ na epanalamb�nontai,

(iii) an prèpei na eÐnai �rtioi arijmoÐ kai ta yhfÐa touc na eÐnai diaforetik�

(iv) an to �jroisma tou pr¸tou kai tou teleutaÐou yhfÐou touc eÐnai Ðso me 4 kai ta
yhfÐa touc mporoÔn na epanalamb�nontai.

2. Pìsec eÐnai oi metajèseic twn gramm�twn thc lèxhc
P A N E P I S T H M I O U P O L I S

3. Kat� pìsouc trìpouc èna trimelèc sumboÔlio mporeÐ na sqhmatisjeÐ apì 4 antrìguna,

(i) an ìloi eÐnai exÐsou eklèximoi,

(ii) an to sumboÔlio prèpei na perilamb�nei dÔo gunaÐkec kai èna �ntra,

(iii) an den epitrèpetai dÔo sÔzugoi na pereurÐskontai sto sumboÔlio.

4. Pìsec lèxeic mporoÔn na kataskeuasjoÔn qrhsimopoi¸ntac ìla ta gr�mmata thc
lèxhc E F A R M O G H kai pìsec apì autèc èqoun ta gr�mmata A kai R diadoqik�.

5. Pènte �toma mpaÐnoun se asansèr sto isìgeio enìc ktirÐou me 4 orìfouc. Me pìsouc
trìpouc mporoÔn na katanemhjoÔn stouc orìfouc.

6. Me pìsouc trìpouc mporoÔn na qwrisjoÔn 20 foithtèc se 3 om�dec twn 10, 6, kai 4
atìmwn antÐstoiqa.

7. Apì 21 kajhghtèc ek twn opoÐwn 8 eÐnai majhmatikoÐ, 6 fusikoÐ kai 7 qhmikoÐ jè-
loume na sqhmatÐsoume mia epitrop  apì 5 kajhghtèc stouc opoÐouc toul�qiston
ènac prèpei na eÐnai fusikìc, gia na p�roun mèroc se èna sunèdrio. Pìsec epitropèc
mporoÔn na sqhmatisjoÔn.

8. Kat� pìsouc trìpouc 4 leukèc, 5 kÐtrinec kai 9 maÔrec mp�lec mporoÔn na diataqjoÔn

(i) qwrÐc periorismì

(ii) an k�je di�tax  touc arqÐzei me leuk  kai telei¸nei me maÔrh mp�la.
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