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Δυναμοσειρές 

Οι σειρές Taylor είναι ένα είδος δυναμοσειράς και χρησιμοποιούνται για να 
προσεγγίσουμε (ή και να εκφράσουμε ακριβώς, αν το επιτρέπει η συνάρτηση) μια 
συνάρτηση μέσω ενός άπειρου αθροίσματος όρων με δυνάμεις του x (πολυώνυμα). 

Γενικά, μια δυναμοσειρά έχει τη μορφή: 

η δυναμοσειρά ορίζει μία συνάρτηση f με τύπο 
Στις σειρές Taylor είδαμε ότι 

Το διάστημα (−R,R) είναι το διάστημα σύγκλισης μιας δυναμοσειράς:   



Δυναμοσειρές 

Σύγκλιση σημαίνει: 

Όταν προσθέτεις άπειρους όρους, το άθροισμα σταθεροποιείται κοντά σε έναν 
αριθμό.  πλησιάζει όλο και πιο κοντά σε κάποιο τελικό αποτέλεσμα. 

Αν και συνεχίζεις να προσθέτεις όρους, το 
σύνολο πλησιάζει το 2 χωρίς να το ξεπερνά. 

Απόκλιση σημαίνει: 

Το άθροισμα δεν σταθεροποιείται — είτε μεγαλώνει απεριόριστα, είτε ταλαντεύεται, 
είτε δεν πλησιάζει σε καμία συγκεκριμένη τιμή. 

ή 

Οι όροι δεν μικραίνουν και το 
άθροισμα πάει στο άπειρο 
(απόκλιση)  
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Δυναμοσειρές 

Θεωρούμε τη δυναμοσειρά: 

Παράγωγος: 

Έχω παραγωγίσει όλους τους όρους  (λείπει ο όρος n=0, γιατι;) 

Ολοκλήρωμα: 

όπου C είναι η σταθερά ολοκλήρωσης. 
Προσθέτουμε το C για να συμπεριλάβουμε 
όλες τις δυνατές αντιπαραγώγους. 
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Παράδειγμα 3 

sin x 
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Παράδειγμα 3 



Το παραπάνω θεώρημα επιτρέπει να βρούμε τη σειρά Taylor μιάς συνάρτησης 
με απλή ολοκλήρωση ή παραγώγιση της σειράς μιάς άλλης γνωστής συνάρτησης. 
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Παράδειγμα 4. 



Παράδειγμα 5. 

Το παραπάνω θεώρημα επιτρέπει να βρούμε τη σειρά Taylor μιάς συνάρτησης 
με απλή ολοκλήρωση ή παραγώγιση της σειράς μιάς άλλης γνωστής συνάρτησης. 
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Το παραπάνω θεώρημα επιτρέπει να βρούμε τη σειρά Taylor μιάς συνάρτησης 
με απλή ολοκλήρωση ή παραγώγιση της σειράς μιάς άλλης γνωστής συνάρτησης. 
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Παράδειγμα 6. 
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Η διωνυμική σειρά 

Μία από τις σημαντικότερες σειρές Taylor είναι η διωνυμική σειρά. 



Το Θεώρημα Taylor σε πολλές διαστάσεις 

Σε τρίτης τάξης προσέγγιση θα έχουμε 



Το Θεώρημα Taylor σε πολλές διαστάσεις 

Παραδειγματα (2 διαστάσεις): 



Άσκηση 4 


