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Πɸʌίʄɻʗɻ 

Η ʅɸʄέʏɻ αʐʏή ɸσʏιάɺɸι σʏɻ ʅάθɻσɻ αʌʖιʃώʆ ɸʆʆοιώʆ ʏɻς ɷʐαɷιʃής ʃʘɷιʃοʋοίɻσɻς αʋό ʅαθɻʏές ʏɻς 
ʋʌʘʏοβάθʅιας ɸʃʋαίɷɸʐσɻς ʅέσʘ ɸʆός ʅαθɻσιαʃού ʋɸιʌάʅαʏος ʋοʐ ʃʐʌίʘς βασίσʏɻʃɸ σʏο ʋαίʇιʅο 
ɸʆός ʋαιʖʆιɷιού. ɇʐɶʃɸʃʌιʅέʆα, ɷɸʃαɸʆʆέα ʅαθɻʏές ʏɻς ϲɻς

 ʏάʇɻς ɷɻʅοʏιʃού, σʐʅʅɸʏɸίʖαʆ σɸ έʆα 
ʅαθɻσιαʃό ʋɸίʌαʅα, αʋοʏɸʄούʅɸʆο αʋό ʏʌɸις φάσɸις: αͿ αʆασʏοʖασʅός σʏɻʆ ʋʌόʏɸʌɻ ɶʆώσɻ ʏοʐς 

ɶια ʏο ɷɸʃαɷιʃό σύσʏɻʅα, βͿ ʋɸιʌαʅαʏισʅός ʅɸ ʏο ɷʐαɷιʃό σύσʏɻʅα ʅέσʘ αʇιοʋοίɻσɻς ʏɻς ʋʌόʏɸʌɻς 
ɶʆώσɻς ʃαι ʏɻς ɸʅʋʄοʃής ʏοʐς σɸ έʆα ɸιɷιʃά σʖɸɷιασʅέʆο ʋαιʖʆίɷι ʅɸ ʃάʌʏɸς ʃαι ɶͿ ɸʋέʃʏασɻ ʏɻς 
ɶʆώσɻς ʋοʐ αʋοʃʏήθɻʃɸ σʏις ʋʌοɻɶούʅɸʆɸς φάσɸις ʃαι ɷɻʅιοʐʌɶία ɶɸʆιʃɸύσɸʘʆ. Η αʆάʄʐσɻ ʏʘʆ 
ɷɸɷοʅέʆʘʆ έɷɸιʇɸ όʏι σʏο σʐɶʃɸʃʌιʅέʆο ʅαθɻσιαʃό ʋʄαίσιο οι ʅαθɻʏές βοɻθήθɻʃαʆ ʆα: ;αͿ ʃάʆοʐʆ 

σʐʆɷέσɸις ʅɸʏαʇύ ʏοʐ ɷʐαɷιʃού ʃαι ʏοʐ ɷɸʃαɷιʃού σʐσʏήʅαʏος, ;βͿ ʃαʏαʆοήσοʐʆ ʏɻʆ αʇία ɸʆός 
ɷʐαɷιʃού αʌιθʅού, ;ɶͿ ɷιɸʐʃʌιʆίσοʐʆ οʌισʅέʆɸς αʋό ʏις ɷʐσʃοʄίɸς ʋοʐ ʋαʌοʐσιάσʏɻʃαʆ, ;ɷͿ 
ɸʋɸʃʏɸίʆοʐʆ ʏις ɶʆώσɸις ʋοʐ αʋέʃʏɻσαʆ ʃαι ;ɸͿ ʃάʆοʐʆ ɶɸʆιʃɸύσɸις ɶια ʏοʐς ɷʐαɷιʃούς αʌιθʅούς. 

Ɉέʄος, ɻ αʆάʄʐσɻ ʏʘʆ σʏοιʖɸίʘʆ έɷɸιʇɸ όʏι οι ʅαθɻʏές ɸʆɸʋʄάʃɻσαʆ ʅɸ ɸʐʖαʌίσʏɻσɻ σʏο ʋαιʖʆίɷι ʅɸ 
ʏις ʃάʌʏɸς.  
ȿέʇɸις ʃʄɸιɷιά: ɷʐαɷιʃό σύσʏɻʅα, ȴɻʅοʏιʃό. 
 

Abstract 

This paper focuses on the learning of binary encoding by primary school pupils within a learning 

experiment mainly based on their being involved in playing a game. In fact, nineteen 6th Grade pupils 

participated in a constructivist learning experiment consisting of three phases: i) reviewing and 

reflecting on their knowledge about the decimal system, ii) experimenting with the binary system by 

being involved in playing a specially-designed card game and iii) extension and generalization of the 

knowledge acquired in the previous phases. Data analysis showed that in the aforementioned 3-phased 

experiment, pupils successfully managed to: reflect and make connections between the structure of the 

decimal and the binary system. (b) make conversions of binary to decimal numbers and vice versa (c) 

overcome their difficulties (d) make extensions and (e) generalizations of the knowledge they acquired 

during the said experiment Finally, the data analysis showed that pupils were involved with great 

pleasure in this card-game play.  

Keywords: binary encoding, primary education. 

 

1. ȵισαɶʘɶή 

ɇɻʅαʆʏιʃή ɸίʆαι ɻ αʋήʖɻσɻ ʏɻς ȵʋισʏήʅɻς ʏʘʆ ɉʋοʄοɶισʏώʆ ;ȵɉͿ σʏɻ σύɶʖʌοʆɻ ɺʘή, ʅιας 
ʃαι οι ʐʋοʄοɶισʏές έʖοʐʆ ήɷɻ έʆα ʏɸʌάσʏιο αʆʏίʃʏʐʋο σʏοʆ ʏʌόʋο ʋοʐ ɺούʅɸ, σʃɸφʏόʅασʏɸ 
ʃαι ʋʌάʏʏοʐʅɸ. Αʃόʅɻ, ɸίʆαι ɷύσʃοʄο ʆα ɸʃʏιʅήσοʐʅɸ ʏɻ σɻʅαʆʏιʃόʏɻʏά ʏοʐς ɶια ʏο 
ʅέʄʄοʆ. ɀɸ βάσɻ ʏα ʋαʌαʋάʆʘ, θɸʘʌɸίʏαι σɻʅαʆʏιʃή ɻ ʃαʏαʆόɻσɻ βασιʃώʆ αʌʖώʆ ʏɻς ȵɉ 
σɸ όʄα ʏα ɸʋίʋɸɷα ʏɻς ɸʃʋαίɷɸʐσɻς ʇɸʃιʆώʆʏας αʋό ʏο ȴɻʅοʏιʃό σʖοʄɸίο ;ACM, ϮϬϬϯͿ. ȳια 
ʏο σʃοʋό αʐʏό, έʖɸι ʋʌοʏαθɸί έʆα ʅοʆʏέʄο αʆαʄʐʏιʃού ʋʌοɶʌάʅʅαʏος ʏɸσσάʌʘʆ ɸʋιʋέɷʘʆ 
ʋοʐ αφοʌά σʏɻʆ ȵɉ ɶια ʅαθɻʏές αʋό ʏο ʆɻʋιαɶʘɶɸίο ʅέʖʌι ʃαι ʏο ʄύʃɸιο ;ACM, ϮϬϬϯͿ. Ο 
σʃοʋός αʐʏού ʏοʐ αʆαʄʐʏιʃού ʋʌοɶʌάʅʅαʏος ɸίʆαι ɻ ʃαʄύʏɸʌɻ ɷʐʆαʏή αʆʏιʅɸʏώʋισɻ ʏɻς 
αʆάɶʃɻς ɶια ɸʃʋαίɷɸʐσɻ ʏʘʆ ʆέʘʆ αʆθʌώʋʘʆ σʏɻ σɻʅαʆʏιʃή θɸʅαʏιʃή ʋɸʌιοʖή ʏɻς ȵɉ 
ʋʌοʃɸιʅέʆοʐ ɶια ʏɻʆ ʃαʄύʏɸʌɻ ʋʌοɸʏοιʅασία ʏοʐς ɶια αʋοʏɸʄɸσʅαʏιʃή σʐʅʅɸʏοʖή σʏɻʆ 
ʃοιʆʘʆία ʏοʐ Ϯϭοʐ αιώʆα. Έʆας αʋό ʏοʐς ʏέσσɸʌις σʏόʖοʐς αʐʏού ʏοʐ αʆαʄʐʏιʃού 



ʋʌοɶʌάʅʅαʏος ɸίʆαι ɻ ɸισαɶʘɶή θɸʅɸʄιʘɷώʆ αʌʖώʆ ʏɻς ȵɉ σɸ όʄοʐς ʏοʐς ʅαθɻʏές 
ʇɸʃιʆώʆʏας αʋό ʏɻʆ ʋʌʘʏοβάθʅια ɸʃʋαίɷɸʐσɻ. ɇʐɶʃɸʃʌιʅέʆα, ʐʋοσʏɻʌίɺɸʏαι, ʋʘς όʏι 
ɸʋιʏʐɶʖάʆɸʏαι σʏο ʄύʃɸιο ɸʇαʌʏάʏαι όʖι ʅόʆοʆ αʋό ʏɻʆ αʋοʏɸʄɸσʅαʏιʃόʏɻʏα ʏɻς ʋʌόσβασɻς 
ʏʘʆ ʅαθɻʏώʆ σʏɻʆ ʏɸʖʆοʄοɶία ʃαι αʄʄά ʃαι αʋό ʏɻʆ ɸʋίʏɸʐʇɻ σʐɶʃɸʃʌιʅέʆʘʆ ʅαθɻσιαʃώʆ 
σʏόʖʘʆ -ʋοʐ αφοʌούʆ σʏοʐς ʐʋοʄοɶισʏές- σʏɻʆ ʋʌʘʏοβάθʅια ɸʃʋαίɷɸʐσɻ. 

Ɉο ʋʌώʏο ɸʋίʋɸɷο ;ʋʌοʏɸιʆόʅɸʆο ɶια ʏις βαθʅίɷɸς Κ-ϴͿ ʏοʐ αʆαʄʐʏιʃού ʋʌοɶʌάʅʅαʏος ʋοʐ 
ʋʌοαʆαφέʌθɻʃɸ, σʖɸɷιάσθɻʃɸ ʅɸ ʏέʏοιο ʏʌόʋο ώσʏɸ ʆα ʋαʌέʖɸι σʏοʐς ʅαθɻʏές ɷɻʅοʏιʃού 
ɸʐʃαιʌίɸς ʅάθɻσɻς θɸʅɸʄιʘɷώʆ αʌʖώʆ ʏɻς ȵɉ, ɸισαɶʘɶής σʏɻʆ αʋʄή αʄɶοʌιθʅιʃή σʃέʗɻ 

ʃαι αʋόʃʏɻσɻς βασιʃώʆ ʏɸʖʆοʄοɶιʃώʆ ɷɸʇιοʏήʏʘʆ. ɇʏο ʋʄαίσιο αʐʏό, ɻ ʃαʏαʆόɻσɻ ʏɻς 
αʆάɶʃɻς ɶια αʆαʋαʌάσʏασɻ ʏʘʆ ʋʄɻʌοφοʌιώʆ ʋοʐ αφοʌούʆ σʏοʆ ʋʌαɶʅαʏιʃό ʃόσʅο, ʅɸ 
ʏέʏοιο ʏʌόʋο ώσʏɸ ʆα ɸίʆαι ʃαʏαʆοɻʏές αʋό έʆαʆ ʐʋοʄοɶισʏή, αʋοʃʏά σɻʅαʆʏιʃή αʇία ɶια 
έʆα ʋʌʘʏαʌʖιʃό ɸʋίʋɸɷο ʃαʏαʆόɻσɻς ʏɻς ȵɉ. ȵʋοʅέʆʘς, ɻ ʃαʏαʆόɻσɻ βασιʃώʆ σʏοιʖɸίʘʆ 
ʋοʐ αφοʌούʆ σʏο ɷʐαɷιʃό σύσʏɻʅα αʌίθʅɻσɻς αʋοʏɸʄɸί οʐσιασʏιʃής σɻʅασίας ɺήʏɻʅα ɶια 
ʏɻʆ ɸʋίʏɸʐʇɻ ʏʘʆ σʃοʋώʆ ʏοʐ αʆαʄʐʏιʃού ʋʌοɶʌάʅʅαʏος ʋοʐ ʋʌοαʆαφέʌθɻʃɸ, σɸ αʐʏό ʏο 
ɸʋίʋɸɷο ʏɻς ɸʃʋαίɷɸʐσɻς. Αʇίɺɸι ʆα σɻʅɸιʘθɸί, όʏι οι ʅαθɻʏές ʏɻς ɷɸʐʏɸʌοβάθʅιας 
ɸʃʋαίɷɸʐσɻς αʄʄά ʃαι οι ɸʆήʄιʃɸς ʋαʌοʐσιάɺοʐʆ ɷʐσʃοʄίɸς σʏɻʆ ʃαʏαʆόɻσɻ ʏʘʆ 
σʐσʏɻʅάʏʘʆ αʌίθʅɻσɻς ʃαι ɸιɷιʃόʏɸʌα ʏοʐ ɷʐαɷιʃού σʐσʏήʅαʏος.  

Ο ʌόʄος ʏɻς ɸʅʋʄοʃής ʏʘʆ ʅαθɻʏώʆ σɸ ɸʋοιʃοɷοʅισʏιʃές ʃαι ɸʐʖάʌισʏɸς ʅαθɻσιαʃές 
ɷʌασʏɻʌιόʏɻʏɸς θɸʘʌɸίʏαι ʃʌίσιʅος ɶια ʏɻ ʅάθɻσɻ ʃάθɸ ʅαθɻσιαʃού αʆʏιʃɸιʅέʆοʐ 

(Jonassen, 1999; Kafai, 1996), ʃαθώς ɸʋίσɻς ʃαι ɶια ʏɻ ʅάθɻσɻ ʏʘʆ θɸʅɸʄιʘɷώʆ ɸʆʆοιώʆ ʃαι 
ɷɸʇιοʏήʏʘʆ ʋοʐ αφοʌούʆ σʏɻʆ ȵɉ σʏɻ ʋʌʘʏοβάθʅια ɸʃʋαίɷɸʐσɻ (Bell, Witten, and Fellows 

ϮϬϬϮͿ. ȵιɷιʃόʏɸʌα, ʏα ʋαιʖʆίɷια θɸʘʌούʆʏαι ʏο ʋιο αʌʖαίο ʃαι ʃαʏαʇιʘʅέʆο ɷιαʖʌοʆιʃά 

ʅέσο ɸʃʋαίɷɸʐσɻς ;Craǁford, ϭϵϴϮͿ. Πʌάɶʅαʏι, ʏα ʋαιʖʆίɷια βʌίσʃοʆʏαι αʆάʅɸσα σʏις ʋιο 
ɸʐʖάʌισʏɸς ɷʌασʏɻʌιόʏɻʏɸς ʏʘʆ αʏόʅʘʆ ʋοʐ βʌίσʃοʆʏαι σʏις ʆɸαʌές ɻʄιʃίɸς ;Facer, 2003, 

McFarlane, and Sakellariou, 2002Ϳ ʃαθώς, ʅʋοʌούʆ ʆα ɷɻʅιοʐʌɶήσοʐʆ ʃίʆɻʏʌο σʏοʐς 
ʅαθɻʏές ʆα ɸʅʋʄαʃούʆ ɸʆɸʌɶά σʏɻ ʅάθɻσή ʏοʐς ;MaloŶe, ϭϵϴϭͿ. Η έʌɸʐʆα σʖɸʏιʃά ʅɸ ʏα 
ʋαιʖʆίɷια έʖɸι ɷɸίʇɸι όʏι οι ʋαίʃʏɸς σʐʖʆά ɸισέʌʖοʆʏαι σɸ ʅία ʃαʏάσʏασɻ αʋόʄʐʏɻς 
͚αʋοʌʌόφɻσɻς͛ ή ͚ʌοής͛ ;flow), ώσʏɸ ɷɸʆ ʏοʐς ɸʆɷιαφέʌɸι ʏίʋοʏɸ άʄʄο αʋό ʏο ʆα ʋαίɺοʐʆ 
;CsikszeŶtŵihalyi, ϭϵϵϬͿ. Ωσʏόσο, ο οʌɶαʆισʅός TEEM ;͚Teachers EǀaluatiŶg Educational 

Multiŵedia͛Ϳ ʋʌοʏɸίʆɸι, όʏι ο βαθʅός ɷʐσʃοʄίας ʏʘʆ ʋαιʖʆιɷιώʆ ʋαίɺɸι σɻʅαʆʏιʃό ʌόʄο σʏɻ 
ʅάθɻσɻ ʏʘʆ ʅαθɻʏώʆ. ȳια ʆα ɷιασʃɸɷάσοʐʆ ʃαι ʆα ʅάθοʐʆ ʏα ʋαιɷιά ʋαίɺοʆʏας, ʏο ʋαιʖʆίɷι 
ɷɸ ʋʌέʋɸι ʆα ɸίʆαι ούʏɸ ʋοʄύ ɷύσʃοʄο, ούʏɸ ʋοʄύ ʃοʐʌασʏιʃό ;McFarlaŶe, and Sakellariou, 

2002Ϳ. Καʏάʄʄɻʄα σʖɸɷιασʅέʆα ɸʃʋαιɷɸʐʏιʃά ʋαιʖʆίɷια ʅʋοʌούʆ ʆα σʏɻʌίʇοʐʆ ʏɻ ʅάθɻσɻ 

ʏʘʆ ʅαθɻʏώʆ όσο αφοʌά σʏɻʆ αʄʄαɶή ʏɻς σʐʅʋɸʌιφοʌάς ʏοʐς, σʏɻʆ αʄʄαɶή ʏοʐ ʏʌόʋοʐ 
σʃέʗɻς ʏοʐς, σʏɻʆ ɸʋίʏɸʐʇɻ ʏɻς ʋʌοσʘʋιʃής ʏοʐς ͞σʏʌαʏɻɶιʃής͟ ʃαι αʃόʅɻ σʏɻʆ αʆάʋʏʐʇɻ 

ʏɻς ιʃαʆόʏɻʏάς ʏοʐς ʆα ʄɸιʏοʐʌɶούʆ ʅέσα σɸ σʐɶʃɸʃʌιʅέʆɸς ʃοιʆόʏɻʏɸς ;“ŵith, ϭϵϵϵͿ. ɀɸ 
ʏɻ σʐʅʅɸʏοʖή ʏοʐς σɸ ʃαʏάʄʄɻʄα σʖɸɷιασʅέʆα ʋαιʖʆίɷια, οι ʅαθɻʏές ʅʋοʌούʆ ɸʋίσɻς ʆα 
αʋοʃʏήσοʐʆ οʐσιασʏιʃές ʅαθɻσιαʃές ιʃαʆόʏɻʏɸς, όʋʘς ɻ ʄοɶιʃή σʃέʗɻ ʃαι οι ɷɸʇιόʏɻʏɸς 
ɸʋίʄʐσɻς ʋʌοβʄɻʅάʏʘʆ ;Kafai, 2001Ϳ. Παίɺοʆʏας ʋαιʖʆίɷια, οι ʅαθɻʏές, ʅʋοʌούʆ ɸʋίσɻς ʆα 
αʆαʋʏύʇοʐʆ ʆέɸς ʋʌοσɸɶɶίσɸις σʏɻ σʐʆɸʌɶασία ;Froŵŵe, ϮϬϬϯͿ. Ɉα ʃαʏάʄʄɻʄα 
σʖɸɷιασʅέʆα ɸʃʋαιɷɸʐʏιʃά ʋαιʖʆίɷια, ɸʋίσɻς, ʋαίɺοʐʆ σɻʅαʆʏιʃό ʌόʄο ɶια ʏɻʆ 
ʃιʆɻʏοʋοίɻσɻ ʏʘʆ ʆέʘʆ αʆθʌώʋʘʆ ʆα ɸʅʋʄαʃούʆ ʅɸ ɸʐʖαʌίσʏɻσɻ σʏɻ ʅάθɻσή ʏοʐς ɷιόʏι 
αʐʏοί σήʅɸʌα ʋɸʌιʅέʆοʐʆ ɷιαφοʌɸʏιʃές ʋʌοσɸɶɶίσɸις ʅάθɻσɻς ;Prensky, 2001; Kirriemuir 

and McFarlane, ϮϬϬϰͿ. ɇʏɻʆ αʆαφοʌά Ɉȵȵɀ ;McFarlaŶe, Sparrowhawk and Heald,  2002), 

ɸʋίσɻς αʆαφέʌɸʏαι, όʏι οι ʃαθɻɶɻʏές ʃαι οι ɶοʆɸίς αʆαɶʆώʌισαʆ όʏι ʏο ʋαίʇιʅο ʋαιʖʆιɷιώʆ 
ʅʋοʌɸί ʆα ʐʋοσʏɻʌίʇɸι ʋοʄύʏιʅɻ αʆάʋʏʐʇɻ ɷɸʇιοʏήʏʘʆ όʋʘς: σʏʌαʏɻɶιʃή σʃέʗɻ, 
ʋʌοɶʌαʅʅαʏισʅός ʃαι ɸʋιʃοιʆʘʆία, ʋʌάʇɸις ʅɸ αʌιθʅούς, ɷιαʋʌαɶʅαʏɸʐʏιʃές ɷɸʇιόʏɻʏɸς, 
ʄήʗɻ αʋοφάσɸʘʆ σɸ ʅια οʅάɷα ʃαι ʃαʏάʄʄɻʄος ʖɸιʌισʅός ɷɸɷοʅέʆʘʆ. Καʏάʄʄɻʄα 
σʖɸɷιασʅέʆα ʋαιʖʆίɷια ʅʋοʌούʆ ɸʋίσɻς ʆα ʐʋοσʏɻʌίʇοʐʆ ɸʋοιʃοɷοʅισʏιʃές ʋʌοοʋʏιʃές όσο 
αφοʌά σʏɻʆ ʃαʏασʃɸʐή ɶʆώσɻς ;Papert, 1988; Kafai, 2001Ϳ, όʋοʐ ɻ ʅάθɻσɻ θɸʘʌɸίʏαι ʘς 
ʅία ɸʆɸʌɶή, αʆʏιʃɸιʅɸʆιʃή ʃαι ʃαʏασʃɸʐασʏιʃή ɷʌασʏɻʌιόʏɻʏα ɸʆʏαɶʅέʆɻ σɸ έʆα ʋʄούσιο 



ʃαι αʐθɸʆʏιʃό ʋʄαίσιο ɷʌασʏɻʌιοʏήʏʘʆ ɶια ʏοʐς ʅαθɻʏές. Παʌόʄα αʐʏά, ɷιαφοʌɸʏιʃές 
έʌɸʐʆɸς ʐʋοσʏɻʌίɺοʐʆ αʄʄɻʄοσʐɶʃʌοʐόʅɸʆα αʋοʏɸʄέσʅαʏα σʖɸʏιʃά ʅɸ ʏɻʆ 
αʋοʏɸʄɸσʅαʏιʃόʏɻʏα ʏʘʆ ʋαιʖʆιɷιώʆ σʏɻ ɷιɷασʃαʄία ʃαι ʏɻ ʅάθɻσɻ. Οʌισʅέʆα αʋό ʏα 
ɸʌʘʏήʅαʏα ʋοʐ ʏίθɸʆʏαι, αφοʌούʆ σʏɻ ɷιɸʌɸύʆɻσɻ ʏοʐ ʌόʄοʐ ʏʘʆ ʋαιʖʆιɷιώʆ σʏɻ ʅάθɻσɻ 
σʐɶʃɸʃʌιʅέʆʘʆ ɸʆοʏήʏʘʆ ʋοʐ ʋɸʌιʄαʅβάʆοʆʏαι σʏα σʖοʄιʃά αʆαʄʐʏιʃά ʋʌοɶʌάʅʅαʏα αʄʄά 
ʃαι ɸιɷιʃόʏɸʌα σʏɻ ʅάθɻσɻ αʌʖώʆ ʏɻς ȵɉ ;Facer, ϮϬϬϯ, Papastergiou, ϮϬϬϵͿ. ɀɸ βάσɻ ʏα 
ʋαʌαʋάʆʘ, σɸ ʅια ʋʌοσʋάθɸια ɸʆθάʌʌʐʆσɻς ʏɻς ʅάθɻσɻς βασιʃώʆ ɸʆʆοιώʆ ʏοʐ ɷʐαɷιʃού 

σʐσʏήʅαʏος αʋό ʅαθɻʏές ʏɻς ʋʌʘʏοβάθʅιας ɸʃʋαίɷɸʐσɻς σɸ έʆα ɸʐʖάʌισʏο ʋɸʌιβάʄʄοʆ, 
ʃαʏασʃɸʐάσʏɻʃɸ έʆα ʋαιʖʆίɷι ʅɸ ʃάʌʏɸς ʏο οʋοίο ɷοʃιʅάσʏɻʃɸ ʅɸ αʄɻθιʆούς ʅαθɻʏές. ȳια 
ʏο σʖɸɷιασʅό αʐʏού ʏοʐ ʋαιʖʆιɷιού, ʄήφθɻʃαʆ ʐʋόʗɻ ɸʋοιʃοɷοʅισʏιʃές ʃαι ʃοιʆʘʆιʃές 
θɸʘʌήσɸις ɶια ʏɻ ɶʆώσɻ ʃαι ʏɻ ʅάθɻσɻ (Jonassen, 1999 ) σɸ σʐʆɷʐασʅό ʅɸ βασιʃές αʌʖές 
σʖɸɷίασɻς ʋαιʖʆιɷιώʆ ;Papert, 1988; Kafai, 2001Ϳ. Παʌαʃάʏʘ ʋɸʌιɶʌάφɸʏαι ʏο ʋʄαίσιο ʏοʐ 
ʋɸιʌάʅαʏος ʃαι ɻ ʋαʌοʐσίασɻ ʏοʐ σʖɸɷιασʅού ʏοʐ ʋαιʖʆιɷιού. ɇʏɻ σʐʆέʖɸια, 
ʋαʌοʐσιάɺοʆʏαι ʏα αʋοʏɸʄέσʅαʏα ʏɻς ʋɸιʌαʅαʏιʃής έʌɸʐʆας ʃαι αʃοʄοʐθɸί σʐɺήʏɻσɻ ɶύʌʘ 
αʋό ʏα βασιʃά ɸʐʌήʅαʏα ʋοʐ ʋʌοέʃʐʗαʆ. Ɉέʄος, ɸʇάɶοʆʏαι σʐʅʋɸʌάσʅαʏα. 

2. Ɉο ʋʄαίσιο ʏɻς έʌɸʐʆας 

Η ʅɸʄέʏɻ αʐʏή ɸσʏιάɺɸι σʏɻ ʅάθɻσɻ ʏɻς ɷʐαɷιʃής ʃʘɷιʃοʋοίɻσɻς αʋό ʅαθɻʏές ʏοʐ 
ɷɻʅοʏιʃού σʖοʄɸίοʐ ʅέσʘ ɸʆός ʅαθɻσιαʃού ʋɸιʌάʅαʏος ʏο οʋοίο βασίɺɸʏαι ʃʐʌίʘς σʏɻ 
σʐʅʅɸʏοʖή ʏοʐς σɸ έʆα ʋαιʖʆίɷι. ɇʏɻʆ ʋʌάʇɻ, ɷɸʃαɸʆʆέα ʅαθɻʏές ʏɻς έʃʏɻς ɷɻʅοʏιʃού 
σʐʅʅɸʏɸίʖαʆ σɸ έʆα ɸʋοιʃοɷοʅɻʏιʃό ʅαθɻσιαʃό ʋɸίʌαʅα, αʋοʏɸʄούʅɸʆο αʋό ʏʌɸις φάσɸις: 
αͿ αʆασʏοʖασʅός ʏɻς ʋʌόʏɸʌɻς ɶʆώσɻς ʏοʐς ɶια ʏο ɷɸʃαɷιʃό σύσʏɻʅα, βͿ ʋɸιʌαʅαʏισʅός ʅɸ 
ʏο ɷʐαɷιʃό σύσʏɻʅα ʅέσʘ ʏɻς ɸʅʋʄοʃής ʏοʐς σɸ έʆα ɸιɷιʃά σʖɸɷιασʅέʆο ʋαιʖʆίɷι ʅɸ ʃάʌʏɸς 
ʃαι ɶͿ ɸʋέʃʏασɻ ʏɻς ɶʆώσɻς ʃαι ɷɻʅιοʐʌɶία ɶɸʆιʃɸύσɸʘʆ σʖɸʏιʃά ʅɸ ʏις ʅɸʏαʏʌοʋές 
ɷɸʃαɷιʃώʆ αʌιθʅώʆ σɸ ɷʐαɷιʃούς ʃαι αʆʏίσʏʌοφα. Οι ʅαθɻʏές σʐʅʅɸʏɸίʖαʆ σɸ οʅάɷɸς ʏʘʆ 
ʏʌιώʆ ʅɸ σʃοʋό ʏɻʆ ʋαʌαɶʘɶιʃή σʐʅʅɸʏοʖή ʏοʐς σʏο ʋαιʖʆίɷι. Ɉο ʅαθɻσιαʃό ʋɸίʌαʅα 
έʄαβɸ ʅέʌος σɸ έʆα ʏʐʋιʃό ɷɻʅοʏιʃό σʖοʄɸίο ʏɻς Πάʏʌας. Η ɷιάʌʃɸια ʏοʐ ʋɸιʌάʅαʏος 
αʃοʄούθɻσɸ ʏις αʆάɶʃɸς ʏʘʆ ʅαθɻʏώʆ, ʘσʏόσο όʅʘς, ɷɸʆ ɷιήʌʃɸσɸ ʋɸʌισσόʏɸʌο αʋό ɷύο 
ώʌɸς. Αʋό ʅɸθοɷοʄοɶιʃή σʃοʋιά, ɻ ʅɸʄέʏɻ αʐʏή αʋοʏɸʄɸί ʅια ʋοιοʏιʃή έʌɸʐʆα ʃαι ʋιο 
σʐɶʃɸʃʌιʅέʆα ʅʋοʌɸί ʆα ʖαʌαʃʏɻʌισʏɸί ʘς ʅια ʅɸʄέʏɻ ʋɸʌίʋʏʘσɻς ;CoheŶ aŶd MaŶioŶ, 
ϭϵϴϵͿ. ȵιɷιʃόʏɸʌα, έɶιʆαʆ ʋαʌαʏɻʌήσɸις ʃαι ʃαʏαɶʌαφή ɷɸɷοʅέʆʘʆ αʋό ʏοʆ ɸʌɸʐʆɻʏή ʃαθ͛ 
όʄɻ ʏɻ ɷιάʌʃɸια ʏοʐ ʋɸιʌάʅαʏος. Πɻɶές σʐʄʄοɶής ʏʘʆ ɷɸɷοʅέʆʘʆ αʋοʏέʄɸσαʆ: αͿ οι 
σɻʅɸιώσɸις ʏʘʆ ʋαʌαʏɻʌήσɸʘʆ ʏοʐ ɸʌɸʐʆɻʏή σɸ όʄɸς ʏις φάσɸις ʏοʐ ʋɸιʌάʅαʏος ʃαι βͿ οι 
ɶʌαʋʏές αʋαʆʏήσɸις ʏʘʆ ʅαθɻʏώʆ σʏις ɸʌʘʏήσɸις ʋοʐ ʏέθɻʃαʆ. Ɉα ɷιαφοʌɸʏιʃά αʐʏά ɸίɷɻ 
ɷɸɷοʅέʆʘʆ οʌɶαʆώθɻʃαʆ σύʅφʘʆα ʅɸ ʏις ʏʌɸις φάσɸις ʏοʐ ʋɸιʌάʅαʏος. ɇɸ ʃάθɸ φάσɻ, οι 
αʋαʆʏήσɸις ʃάθɸ ʅαθɻʏή σʏις ɸʌʘʏήσɸις ʋοʐ ʏοʐ ʏέθɻʃαʆ ʃαʏαɶʌάφɻʃαʆ ʃαι 
ʃαʏɻɶοʌιοʋοιήθɻʃαʆ. ɇʏɻ ɷɸύʏɸʌɻ φάσɻ, όʋοʐ οι ʅαθɻʏές σʐʅʅɸʏɸίʖαʆ σʏο ʋαιʖʆίɷι ʅɸ ʏις 
ʃάʌʏɸς οι αʄʄɻʄɸʋιɷʌάσɸις ʏοʐς ɸʋίσɻς ʃαʏαɶʌάφɻʃαʆ. Οι αʋαʆʏήσɸις ʃαι οι 
αʄʄɻʄɸʋιɷʌάσɸις ʏʘʆ ʅαθɻʏώʆ αʆαʄύθɻʃαʆ σύʅφʘʆα ʅɸ ʏις ɸιɷιʃές έʆʆοιɸς ʏʘʆ ɷʐαɷιʃώʆ 
αʌιθʅώʆ, όʋʘς αʐʏές ɸʃφʌάσθɻʃαʆ αʋό ʏοʐς ʅαθɻʏές ʃαʏά ʏɻ ɷιάʌʃɸια ʏοʐ ʋɸιʌάʅαʏος. 
Παʌαʃάʏʘ ʋαʌοʐσιάɺοʆʏαι οι ʏʌɸις φάσɸις ʏοʐ ʅαθɻσιαʃού ʋɸιʌάʅαʏος ʋοʐ 
ʋʌοαʆαφέʌθɻʃɸ. 

Ɉο ʋɸίʌαʅα 

1
ɻ
 φάσɻ: αʆασʏοʖασʅός ʏʘʆ ʅαθɻʏώʆ σʏɻʆ ʋʌόʏɸʌή ʏοʐς ɶʆώσɻ ɶια ʏο ɷɸʃαɷιʃό σύσʏɻʅα 

Η φάσɻ αʐʏή σʖɸɷιάσʏɻʃɸ ʅɸ σʏόʖο ʆα ɷώσɸι σʏοʐς ʅαθɻʏές ʏɻ ɷʐʆαʏόʏɻʏα ʆα 
αʆασʏοʖασʏούʆ σʏɻ ɶʆώσɻ ʏοʐς ɶια ʏοʐς ɷɸʃαɷιʃούς αʌιθʅούς ʃαι ɸιɷιʃόʏɸʌα σʏɻ ɷοʅή 
ʏοʐς ώσʏɸ ʆα αʋοʃʏήσοʐʆ ɸʋίɶʆʘσɻ ʏɻς αʇίας ʏʘʆ ʗɻφίʘʆ ʏοʐς σɸ σʖέσɻ ʅɸ ʏɻ θέσɻ ʏοʐς. 
ɀɸ αʐʏό ʏοʆ ʏʌόʋο οι ʅαθɻʏές θα ɸίʖαʆ ʏɻ ɷʐʆαʏόʏɻʏα ʆα ʋɸʌάσοʐʆ οʅαʄά αʋό ʏο 
ɷɸʃαɷιʃό σʏο ɷʐαɷιʃό σύσʏɻʅα ʃαι ʆα ʃάʆοʐʆ σʐʆɷέσɸις ʅɸʏαʇύ βασιʃώʆ αʌʖώʆ ʏʘʆ ɷύο 
αʐʏώʆ σʐσʏɻʅάʏʘʆ. ȳια ʏɻʆ ɸʋίʏɸʐʇɻ αʐʏού ʏοʐ σʏόʖοʐ, οι ʅαθɻʏές ʃʄήθɻʃαʆ ʆα 
ʋʌαɶʅαʏοʋοιήσοʐʆ ʏις ʋαʌαʃάʏʘ ɷʌασʏɻʌιόʏɻʏɸς: 



 

  
ȵιʃόʆα 1α ȵιʃόʆα 1β 

Εικόνα ϭ: Κάʌʏɸς ʋοʐ ʖʌɻσιʅοʋοιήθɻʃαʆ ɶια ʆα βοɻθήσοʐʆ ʏοʐς ʅαθɻʏές 

 ʆα αʆασʏοʖασʏούʆ ʋάʆʘ σʏις ɶʆώσɸις ʏοʐς ɶια ʏοʐς ɷɸʃαɷιʃούς αʌιθʅούς 

ȴʌασʏɻʌιόʏɻʏα 1. ɇɸ αʐʏή ʏɻ ɷʌασʏɻʌιόʏɻʏα, ɺɻʏήθɻʃɸ αʋό ʏοʐς ʅαθɻʏές ʆα ɶʌάʗοʐʆ ɷέʃα 
ɷɸʃαɷιʃούς αʌιθʅούς -ʏɻς αʌɸσʃɸίας ʏοʐς- ʖʌɻσιʅοʋοιώʆʏας όʄα ʏα ʋιθαʆά ʗɻφία. ɇʏɻ 
σʐʆέʖɸια, ɺɻʏήθɻʃɸ αʋό ʏοʐς ίɷιοʐς ʆα αʋαʆʏήσοʐʆ σʏις ʋαʌαʃάʏʘ ɸʌʘʏήσɸις: ϭͿ Πόσα 
ɷιαφοʌɸʏιʃά ʗɻφία ʅʋοʌούʅɸ ʆα ʖʌɻσιʅοʋοιήσοʐʅɸ ɶια ʆα ɶʌάʗοʐʅɸ έʆα ɷɸʃαɷιʃό 
αʌιθʅό; ϮͿ Ποια ɸίʆαι ɻ αʇία ʃάθɸ ʗɻφίοʐ; ϯͿ ȵʇɻɶήσʏɸ ʋοια ɸίʆαι ɻ αʇία ʃάθɸ ʗɻφίοʐ -σɸ 
σʖέσɻ ʅɸ ʏɻ θέσɻ ʏοʐ- σʏις ʋɸʌιʋʏώσɸις ʏʘʆ αʌιθʅώʆ ʋοʐ ʋʌοɻɶοʐʅέʆʘς ɸʋιʄέʇαʏɸ. Η 
ɷʌασʏɻʌιόʏɻʏα αʐʏή ʃαʏασʃɸʐάσʏɻʃɸ ʅɸ σʃοʋό ʆα ɷοθɸί ɻ ɸʐʃαιʌία σʏοʐς ʅαθɻʏές ʆα 
ʅɸʄɸʏήσοʐʆ ʖαʌαʃʏɻʌισʏιʃά σʏοιʖɸία ʏɻς ɷοʅής ʏοʐ ɷɸʃαɷιʃού σʐσʏήʅαʏος όʋʘς ɸίʆαι οι 
αʌιθʅοί ʋοʐ ʅʋοʌούʆ ʆα ʖʌɻσιʅοʋοιɻθούʆ ɶια ʏɻ ɷɻʅιοʐʌɶία ɸʆός ɷɸʃαɷιʃού αʌιθʅού ʃαι 
ɻ σʖέσɻ ʏɻς αʇίας ɸʆός ʗɻφίοʐ ʅɸ ʏɻ θέσɻ ʏοʐ σʏοʆ αʌιθʅό.  
ȴʌασʏɻʌιόʏɻʏα 2. ɇɸ ʃάθɸ ʅία αʋό ʏις αʃόʄοʐθɸς ʃάʌʏɸς ;ȵιʃόʆα ϭͿ ɶʌάʗʏɸ έʆα αʌιθʅό ʃαι 
αʆʏισʏοιʖίσʏɸ σɸ ʃάθɸ οʌθοɶώʆιο ʋʄαίσιο ʏʘʆ αʌιθʅό ʏʘʆ ʅοʆάɷʘʆ ʋοʐ ʃάθɸ ʗɻφίο 
ɸʃφʌάɺɸι. Η ɷʌασʏɻʌιόʏɻʏα αʐʏή ʃαʏασʃɸʐάσʏɻʃɸ ʅɸ σʃοʋό ʆα βοɻθήσɸι ʏοʐς ʅαθɻʏές ʆα 
ɸʇάɶοʐʆ ʋιο σʐɶʃɸʃʌιʅέʆɸς –οʋʏιʃές- σɻʅασίɸς σʖɸʏιʃά ʅɸ ʏɻʆ αʇία ʃάθɸ ʗɻφίοʐ ɸʆός 
ɷɸʃαɷιʃού αʌιθʅού, σɸ σʖέσɻ ʅɸ ʏɻ θέσɻ ʏοʐ σʏοʆ αʌιθʅό, ʃαθώς ɸʋίσɻς ʃαι ʆα ɸʆʏάʇɸι 
ʏοʐς ʅαθɻʏές σʏɻ φιʄοσοφία ʏʘʆ ʃαʌʏώʆ οι οʋοίɸς θα ʖʌɻσιʅοʋοιούʆʏαʆ σʏɻʆ ɸʋόʅɸʆɻ 
φάσɻ ʏοʐ ʋαιʖʆιɷιού, ʅɸ ʋαʌόʅοιο ʏʌόʋο ʘς ʅέσο, ɶια ʏɻʆ ʐʋοσʏήʌιʇɻ ʏɻς ɸισαɶʘɶής ʏʘʆ 
ʅαθɻʏώʆ σʏο ɷʐαɷιʃό σύσʏɻʅα. 

 

2
ɻ
 φάσɻ: Πɸιʌαʅαʏισʅός ʅɸ ʏο ɷʐαɷιʃό σύσʏɻʅα ʅέσʘ ʏɻς ɸʅʋʄοʃής ʏʘʆ ʅαθɻʏώʆ σɸ 

ʋαιʖʆίɷι 
Αʐʏή ɻ φάσɻ ʏοʐ ʋɸιʌάʅαʏος αʋοφασίσʏɻʃɸ ʅɸ σʃοʋό ʆα ʋαʌέʖɸι σʏοʐς ʅαθɻʏές ɸʐʃαιʌίɸς 
ʆα ɸʇοιʃɸιʘθούʆ ʅɸ ʏɻʆ ύʋαʌʇɻ ʏοʐ ɷʐαɷιʃού σʐσʏήʅαʏος ʃαι ʆα ʃαʏαʆοήσοʐʆ ʏɻ ɷοʅή ʏοʐ 
ʃαι  ʏɻ σʖέσɻ ʅɸʏαʇύ ʏɻς θέσɻς ʃάθɸ ʗɻφίοʐ ʃαι ʏɻς αʇίας ʏοʐ. ȳια ʆα ʋαʌαʃιʆɻθούʆ οι 
ʅαθɻʏές ʆα ɸʅʋʄαʃούʆ σɸ αʐʏή ʏɻ φάσɻ ʏοʐ ʋɸιʌάʅαʏος, ʖʌɻσιʅοʋοιήθɻʃɸ ɻ ʋαʌαʃάʏʘ 
ɸισαɶʘɶή: ͚ɇʐʆɸιɷɻʏοʋοιήσαʅɸ ʃαʏά ʏɻ ɷιάʌʃɸια ʏοʐ ʋʌοɻɶούʅɸʆοʐ ɸʌʘʏήʅαʏος όʏι 
ʅʋοʌούʅɸ ʆα ʖʌɻσιʅοʋοιήσοʐʅɸ ϭϬ ɷιαφοʌɸʏιʃά ʗɻφία ɶια ʆα ʃαʏασʃɸʐάσοʐʅɸ 
οʋοιοɷήʋοʏɸ αʌιθʅό ʏοʐ ɷɸʃαɷιʃού σʐσʏήʅαʏος. Ωσʏόσο, οι ʐʋοʄοɶισʏές ʃαʏαʄαβαίʆοʐʆ 
ʅόʆο ɷύο αʌιθʅούς, ʏο Ϭ ʃαι ʏο ϭ, ʃαι όʖι ɷέʃα όʋʘς έʖοʐʅɸ σʐʆɻθίσɸι ʆα ʖʌɻσιʅοʋοιούʅɸ 
;αʋό ʏο Ϭ ʅέʖʌι ʏο 9Ϳ σʏο ɷɸʃαɷιʃό σύσʏɻʅα. Πʘς άʌαɶɸ αʆαʋαʌίσʏαʏαι έʆας οʋοιοɷήʋοʏɸ 
αʌιθʅός ʅɸ σʐʆɷʐασʅούς ʏʘʆ ͚Ϭ͛ ʃαι ͚ϭ͛; ȳια ʆα ʏο ʅάθοʐʅɸ ας ʋαίʇοʐʅɸ έʆα ʋαιʖʆίɷι. Ɉο 
ʋαιʖʆίɷι ʅɸ ʏις ʃάʌʏɸς.͛ 
 



  
ȵιʃόʆα 2α ȵιʃόʆα 2β 

 

Εικόνα Ϯ: Κάʌʏɸς ʋοʐ ʖʌɻσιʅοʋοιήθɻʃαʆ ɶια ʆα βοɻθήσοʐʆ ʏοʐς ʅαθɻʏές  

ʆα ʃαʏασʃɸʐάσοʐʆ οʋʏιʃές σɻʅασίɸς ɶια ʏοʐς ɷʐαɷιʃούς αʌιθʅούς 

ȴʌασʏɻʌιόʏɻʏα 3: ȵʇοιʃɸίʘσɻ ʅɸ ʏα ʖʌɻσιʅοʋοιούʅɸʆα ʐʄιʃά. ȵɷώ, ɷόθɻʃɸ έʆας αʌιθʅός 
ʃαʌʏώʆ ;όʋʘς αʐʏές ʏɻς ɸιʃόʆας ϮαͿ σʏοʐς ʅαθɻʏές ʋʌος ʋαʌαʏήʌɻσɻ. Κάθɸ ʃάʌʏα 
αʆαʋαʌισʏά έʆα αʌιθʅό ;αʋό ʏο ϭ ʘς ʏο ϭϱͿ σʏɻʆ ʏɸʏʌαʗήφια ɷʐαɷιʃή ʅοʌφή ʏοʐ. Αʐʏός ο 
ɷʐαɷιʃός αʌιθʅός ɸʋίσɻς αʆαʋαʌίσʏαʏαι σɸ σʖέσɻ ʅɸ ʏɻ σɻʅασία ʏʘʆ ʗɻφίʘʆ ʏοʐ, 
αʆʏισʏοιʖώʆʏας σʏɻ θέσɻ ʃάθɸ ʗɻφίοʐ έʆα οʌθοɶώʆιο ʋʄαίσιο, ʏο οʋοίο ʋɸʌιʃʄɸίɸι έʆα 
ʃαʏάʄʄɻʄο αʌιθʅό ʃοʐʃʃίɷʘʆ ;ϭ ʃοʐʃʃίɷα, Ϯ ʃοʐʃʃίɷɸς, ϰ ʃοʐʃʃίɷɸς ʃαι ϴ ʃοʐʃʃίɷɸς 
αʆʏίσʏοιʖαͿ. ɇʏɻ σʐʆέʖɸια, ɺɻʏήθɻʃɸ αʋό ʏοʐς ʅαθɻʏές ʆα ʋαʌαʏɻʌήσοʐʆ ʏις ʃάʌʏɸς ʃαι ʆα 
ɸʃφʌάσοʐʆ ʏις αʋόʗɸις ʏοʐς σʖɸʏιʃά ʅɸ ʏις αʃόʄοʐθɸς ɸʌʘʏήσɸις: ȵϭͿ Ποια ɸίʆαι ɻ σɻʅασία 
ʏʘʆ ʃοʐʃʃίɷʘʆ ʋοʐ βʌίσʃοʆʏαι ʅέσα σʏα οʌθοɶώʆια ʋʄαίσια; ȵϮͿ Ποιος ɸίʆαι ο αʌιθʅός 
ʋοʐ αʆαʋαʌίσʏαʏαι σɸ ʃάθɸ έʆα αʋό ʏα οʌθοɶώʆια ʋʄαίσια; ȵϯͿ Ποια ʋισʏɸύɸʏɸ όʏι ɸίʆαι ɻ 
σʖέσɻ ʅɸʏαʇύ αʐʏώʆ ʏʘʆ αʌιθʅώʆ; ȵϰͿ Ποιος ɸίʆαι ο αʌιθʅός ʃοʐʃʃίɷʘʆ ʋοʐ θα 
ʋɸʌιʃʄɸιόʏαʆ σɸ έʆα άʄʄο οʌθοɶώʆιο ʋʄαίσιο ʋοʐ θα βάɺαʅɸ σʏα αʌισʏɸʌά ʏοʐ ʋʄαισίοʐ 
ʋοʐ έʖɸι ϴ ʃοʐʃʃίɷɸς; ȵϱͿ Ποια ɸίʆαι ɻ αʇία ʃάθɸ ʗɻφίοʐ αʋό ʏοʐς ɷʐαɷιʃούς αʌιθʅούς 
ʋοʐ αʆαʋαʌίσʏαʆʏαι σɸ αʐʏές ʏις ʃάʌʏɸς; ȵϲͿ Ποια ɸίʆαι ɻ σɻʅασία ʏʘʆ ͞Ϭ͟  ʃαι ͞ϭ͟ σɸ 
ɷιαφοʌɸʏιʃές θέσɸις; ȵϳͿ Ποια ɸίʆαι ɻ αʇία ʏοʐ ɷʐαɷιʃού αʌιθʅού ʋοʐ αʆαʋαʌίσʏαʏαι σɸ 
αʐʏές ʏις ʃάʌʏɸς; 
 ȴʌασʏɻʌιόʏɻʏα 4: Παίɺοʆʏας ʏο ʋαιʖʆίɷι ʅɸ ʏις ʃάʌʏɸς. ɇɸ αʐʏή ʏɻ φάσɻ ʏοʐ ʋɸιʌάʅαʏος, οι 
ʅαθɻʏές ʋήʌαʆ ʅέʌος σɸ έʆα ʋαιʖʆίɷι ʅɸ ʃάʌʏɸς, ʖʌɻσιʅοʋοιώʆʏας έʆα ɸιɷιʃά σʖɸɷιασʅέʆο 
σύʆοʄο ϲϬ ʃαʌʏώʆ ;όʋʘς αʐʏές ʏɻς ɸιʃόʆας ϮαͿ. Πιο σʐɶʃɸʃʌιʅέʆα, σʖɸɷιάσθɻʃαʆ 4 οʅάɷɸς 
ϭϱ ʃαʌʏώʆ, ʃάθɸ ʅία αʋό ʏις οʋοίɸς αʆʏιʋʌοσώʋɸʐɸ έʆα αʌιθʅό αʋό ʏο ϭ ʘς ʏο ϭϱ σʏɻʆ 
ʏɸʏʌαʗήφια ɷʐαɷιʃή ʅοʌφή ʏοʐ. Κάθɸ οʅάɷα ʃαʌʏώʆ, ɸιʃοʆοɶʌαφήθɻʃɸ ʅɸ ʅία ɸʄʃʐσʏιʃή 
φιɶούʌα αʋό ʏοʆ ʃόσʅο ʏʘʆ ʅαθɻʏώʆ. ȳια ʃάθɸ οʅάɷα ʃαʌʏώʆ, οι ɷʐαɷιʃοί αʌιθʅοί, οι 
φιɶούʌɸς, ʏα οʌθοɶώʆια ʋʄαίσια ʃαι οι ʃοʐʃʃίɷɸς ɸίʖαʆ ʏο ίɷιο ʖʌώʅα. Οι ʅαθɻʏές 
ɸʆθαʌʌύʆθɻʃαʆ ʆα ʖʌɻσιʅοʋοιήσοʐʆ αʐʏές ʏις ʃάʌʏɸς ɶια ʆα ʋαίʇοʐʆ έʆα ʋαιʖʆίɷι. Οι 
ʃαʆόʆɸς αʐʏού ʏοʐ ʋαιʖʆιɷιού ʋαʌοʐσιάɺοʆʏαι ʋαʌαʃάʏʘ: 
(αͿ Όʄɸς οι ʃάʌʏɸς ;ʃαι οι ϲϬͿ ʋʌέʋɸι ʆα ɸίʆαι σʏɻ ʅέσɻ ɸʆός ʏʌαʋɸɺιού ʅɸ ʏοʐς αʌιθʅούς 
ʋʌος ʏα ʃάʏʘ, ούʏʘς ώσʏɸ ʆα ʅɻ φαίʆοʆʏαι. (βͿ Οι ʋαίʃʏɸς ʋʌέʋɸι ʆα ʋαίʌʆοʐʆ ʃάʌʏɸς ʅɸ 
ʃʐʃʄιʃή σɸιʌά. Κάθɸ ʋαίʃʏɻς ʋαίʌʆɸι ʅία ʃάʌʏα ʃαι ʅɸʏά ʐʋοʄοɶίɺɸι ʏο ɷɸʃαɷιʃό αʌιθʅό 
ʋοʐ αʆʏισʏοιʖɸί σʏο ɷʐαɷιʃό ʏɻς ʃάʌʏας. ɇɸ αʐʏό ʏο σɻʅɸίο ʋαʌέʖɸʏαι σʏοʐς ʅαθɻʏές έʆας 
ʋίʆαʃας ɶια ʆα ɶʌάʗοʐʆ σʏɻʆ ʋʌώʏɻ ʏοʐ σʏήʄɻ αʐʏούς ʏοʐς ɷɸʃαɷιʃούς αʌιθʅούς. Όʏαʆ 
ʇαʆαέʌʖɸʏαι ɻ σɸιʌά ʏοʐ/ʏɻς, ʋαίʌʆɸι άʄʄɻ ʅία ʃάʌʏα, έʋɸιʏα ʅɸʏαʏʌέʋɸι ʏοʆ ɷʐαɷιʃό 
αʌιθʅό σʏοʆ αʆʏίσʏοιʖο ɷɸʃαɷιʃό, ɶʌάφɸι αʐʏό ʏο ɷɸʃαɷιʃό σʏɻʆ ʋʌώʏɻ σʏήʄɻ ʏοʐ ʋίʆαʃα, 
ʐʋοʄοɶίɺɸι ʏο άθʌοισʅα αʐʏώʆ ʏʘʆ ɷɸʃαɷιʃώʆ αʌιθʅώʆ ʃαι ʏο ɶʌάφɸι σʏɻ ɷɸύʏɸʌɻ σʏήʄɻ 
ʏοʐ ʋίʆαʃα. (ɶͿ Η βαθʅοʄοɶία ʃάθɸ ʋαίʃʏɻ ʃάθɸ ɷɸɷοʅέʆɻ σʏιɶʅή ɸίʆαι ʏο άθʌοισʅα ʏʘʆ 
αʌιθʅώʆ ʏʘʆ ʃαʌʏώʆ ʋοʐ έʖɸι σʏα ʖέʌια ʏοʐ. (ɷͿ Ο σʃοʋός ʃάθɸ ʋαίʃʏɻ ɸίʆαι αʋοʃʏήσɸι ʅία 
βαθʅοʄοɶία ʅιʃʌόʏɸʌɻ ή ίσɻ ʅɸ ʏο ϱϭ.(ɸͿ Αʆ ɻ βαθʅοʄοɶία ɸʆός ʋαίʃʏɻ ʇɸʋɸʌάσɸι ʏο ϱϭ, 



ʏόʏɸ ʖάʆɸι ʃαι βɶαίʆɸι αʋό ʏο ʋαιʖʆίɷι. (σʏͿ Έʆας ʋαίʃʏɻς ʅʋοʌɸί ʆα σʏαʅαʏήσɸι ʆα ʋαίʌʆɸι 
ʃάʌʏɸς οʋοιαɷήʋοʏɸ σʏιɶʅή ɸʋιʄέʇɸι. (ɺͿ Ɂιʃɻʏής ɸίʆαι ο ʋαίʃʏɻς ʅɸ ʏɻ ʅɸɶαʄύʏɸʌɻ 
βαθʅοʄοɶία ʃαι (ɻͿ Αʆ ʋɸʌισσόʏɸʌοι ʏοʐ ɸʆός ʋαίʃʏɸς έʖοʐʆ ʏɻʆ ίɷια βαθʅοʄοɶία, ʏόʏɸ 
ʋαίʌʆοʐʆ αʃόʅα ʅία ʃάʌʏα ʃαι ʆιʃɻʏής αʆαʃɻʌύσσɸʏαι ο ʋαίʃʏɻς ʅɸ ʏο ʅιʃʌόʏɸʌο αʌιθʅό.  
 

Πίνακας ϭ. Παʌάɷɸιɶʅα ʋιθαʆού ʋαιʇίʅαʏος ʅɸ ϯ ʋαίʃʏɸς 

Παίʃʏɻς A Παίʃʏɻς B Παίʃʏɻς ȳ 

ȴɸʃαɷιʃός 
αʌιθʅός 

Άθʌοισʅα ȴɸʃαɷιʃός 
αʌιθʅός 

Άθʌοισʅα ȴɸʃαɷιʃός 
αʌιθʅός 

Άθʌοισʅα 

12  7  10  

15 27 10 17 15 25 

6 33 15 32 15 40 

8 41 14 46 (σʏαʅαʏά) 12 52 (ʖάʆɸι) 
3 44     

6 50 (σʏαʅαʏά)     

 

Ο ʋίʆαʃας ϭ ʋαʌοʐσιάɺɸι έʆα ʋαʌάɷɸιɶʅα ʏɻς βαθʅοʄοɶίας ʏʌιώʆ ʋαιʃʏώʆ ;Παίʃʏɻς Α, 
Παίʃʏɻς B ʃαι Παίʃʏɻς ȳͿ ʋοʐ σʐʅʅɸʏɸίʖαʆ σʏο ʋʌοαʆαφɸʌόʅɸʆο ʋαιʖʆίɷι. ɇʏις σʏήʄɸς ϭ, ϯ 
ʃαι ϱ ʏοʐ Πίʆαʃα ʋαʌοʐσιάɺοʆʏαι οι ɷɸʃαɷιʃοί αʌιθʅοί ʋοʐ αʆʏισʏοιʖούʆ σʏοʐς ɷʐαɷιʃούς 
αʌιθʅούς ʏʘʆ ʃαʌʏώʆ ʋοʐ ʋιθαʆόʆ αʆέσʐʌαʆ οι ʋαίʃʏɸς. Ο ʋαίʃʏɻς ȳ έʖασɸ, ʄόɶʘ ʏοʐ όʏι 
αʋέʃʏɻσɸ βαθʅοʄοɶία ʅɸɶαʄύʏɸʌɻς ʏοʐ ϱϭ, ɸʆώ ο ʋαίʃʏɻς Α ɸίʆαι ο ʆιʃɻʏής αφού ɸίʖɸ 
βαθʅοʄοɶία ʅɸɶαʄύʏɸʌɻ αʋό αʐʏή ʏοʐ ʋαίʃʏɻ Ȳ. 
ȴʌασʏɻʌιόʏɻʏα 5: ȳια ʆα βοɻθήσοʐʅɸ ʏɻ ʅάθɻσɻ ʏɻς ʅɸʏαʏʌοʋής ʏʘʆ ɷʐαɷιʃώʆ αʌιθʅώʆ 
σɸ ɷɸʃαɷιʃούς αʌιθʅούς σɸ αʐʏή ʏɻ ɷʌασʏɻʌιόʏɻʏα οι ʅαθɻʏές ʃʄήθɻʃαʆ ʆα ʋαίʇοʐʆ αʐʏό 

ʏο ʋαιʖʆίɷι ʃαι ʅɸ ʃάʌʏɸς ʋοʐ αʋɸιʃόʆιɺαʆ ʅόʆο ɷʐαɷιʃές αʆαʋαʌασʏάσɸις αʌιθʅώʆ ʖʘʌίς 
ʏɻ βοήθɸια ʅɸ ʏα ʋʄαίσια ʅɸ ʏις ʃοʐʃʃίɷɸς (ȵιʃόʆα Ϯβ). 

 

ϯɻ Φάσɻ. ȵʆθαʌʌύʆοʆʏας ʏοʐς ʅαθɻʏές ʆα ɸʋɸʃʏɸίʆοʐʆ ʏις ɶʆώσɸις ʏοʐς σʖɸʏιʃά ʅɸ ʏοʐς 
ɷʐαɷιʃούς αʌιθʅούς 

Αʐʏή ɻ φάσɻ θɸʘʌήθɻʃɸ οʐσιασʏιʃή, ʋʌοʃɸιʅέʆοʐ ʆα βοɻθήσɸι ʏοʐς ʅαθɻʏές ʆα 
αʆασʏοʖασʏούʆ, ʆα ɸʋɸʃʏɸίʆοʐʆ ʏις ɶʆώσɸις ʏοʐς ʃαι ʆα ʃάʆοʐʆ ɶɸʆιʃɸύσɸις ʃαι σʐʆɷέσɸις 
ʅɸʏαʇύ ʏʘʆ ɶʆώσɸʘʆ ʏοʐς ɶια ʏοʐς ɷɸʃαɷιʃούς ʃαι ʏοʐς ɷʐαɷιʃούς αʌιθʅούς. Καʏά ʏɻ 
ɷιάʌʃɸια αʐʏής ʏɻς φάσɻς οι ʅαθɻʏές ɸʆθαʌʌύʆθɻʃαʆ ʆα ʃάʆοʐʆ ʅɸʏαʏʌοʋές ɷɸʃαɷιʃώʆ 
αʌιθʅώʆ σɸ ɷʐαɷιʃούς ʃαι αʆʏίσʏʌοφα. 
ȴʌασʏɻʌιόʏɻʏα 6. ȵɷώ, ɷόθɻʃɸ σʏοʐς ʅαθɻʏές έʆα ʋʄήθος ʃαʌʏώʆ ʋοʐ αʆαʋαʌισʏούσαʆ ϭ, 
2, 4, ϴ ʃαι ϭϲ ʃοʐʃʃίɷɸς ;ȵιʃόʆα ϯͿ ʃαι ʏοʐς ɺɻʏήθɻʃɸ ʆα ʏις σʐʆɷʐάσοʐʆ ʃαʏάʄʄɻʄα ώσʏɸ ʆα 
ʃαʏασʃɸʐάσοʐʆ ʏɻ ɷʐαɷιʃή ʅοʌφή ʏʘʆ ʋαʌαʃάʏʘ αʌιθʅώʆ: ϭ, ϭϯ, ϲ, ϭϱ, ϳ, ϰ. Αʐʏή ɻ 
ɷʌασʏɻʌιόʏɻʏα θɸʘʌήθɻʃɸ οʐσιασʏιʃή ʋʌοʃɸιʅέʆοʐ ʆα ɷοθɸί ɻ ɸʐʃαιʌία σʏοʐς ʅαθɻʏές ʆα 
ʅɸʏαʏʌέʗοʐʆ ɷɸʃαɷιʃούς αʌιθʅούς σʏοʐς αʆʏίσʏοιʖοʐς ɷʐαɷιʃούς. 

 

Εικόνα ϯ: Κάʌʏɸς ʋοʐ αʆαʋαʌισʏούʆ ʏɻʆ αʇία θέσɸʘʆ ʗɻφίʘʆ ɸʆός ϱ-ʗήφιοʐ ɷʐαɷιʃού αʌιθʅού 

ȴʌασʏɻʌιόʏɻʏα 7. ȵɷώ, ɷόθɻʃαʆ σʏοʐς ʅαθɻʏές ʋάʄι οι ʃάʌʏɸς ʋοʐ ʖʌɻσιʅοʋοιήθɻʃαʆ σʏɻʆ  
ʋʌοɻɶούʅɸʆɻ ɷʌασʏɻʌιόʏɻʏα. ɇʏɻ σʐʆέʖɸια, ɺɻʏήθɻʃɸ αʋό ʏοʐς ʅαθɻʏές ʆα σʐʆɷʐάσοʐʆ 
ʃαʏάʄʄɻʄα ʏις ʃάʌʏɸς ʃαι ʆα ʋʌοσʋαθήσοʐʆ ʆα ʃαʏασʃɸʐάσοʐʆ ʏɻ ɷʐαɷιʃή ʅοʌφή ʏʘʆ 



αʃόʄοʐθʘʆ αʌιθʅώʆ: ϯϮ, ϲϵ, ϭϲϱ ʃαι ʆα ɷώσοʐʆ ɸʇɻɶήσοʐʆ ʏις ɸʋιʄοɶές ʏοʐς. Καθώς οι 
ʅαθɻʏές ʋʌοɻɶοʐʅέʆʘς ɷɸʆ ʖʌɻσιʅοʋοίɻσαʆ ɷʐαɷιʃή αʆαʋαʌάσʏασɻ αʌιθʅώʆ 
ʅɸɶαʄύʏɸʌʘʆ αʋό ʏο ϭϱ, αʐʏή ɻ ɷʌασʏɻʌιόʏɻʏα ʃʌίθɻʃɸ ʘς οʐσιασʏιʃή ʋʌοʃɸιʅέʆοʐ ʆα 
ʏοʐς ɷώσɸι ɸʐʃαιʌίɸς ʆα ɸʋɸʃʏɸίʆοʐʆ ʏις ɶʆώσɸις ʏοʐς ʃαι ʆα αʆαʃαʄύʗοʐʆ ʏɻʆ ʃαʏάʄʄɻʄɻ 
ɷιαɷιʃασία ʋοʐ ʋʌέʋɸι ʆα ɸφαʌʅοσʏɸί ɶια ʏɻʆ ʃαʏασʃɸʐή οʋοιοʐɷήʋοʏɸ ɷʐαɷιʃού 
αʌιθʅού. Ɉέʄος, ɺɻʏήθɻʃɸ αʋό ʏοʐς ʅαθɻʏές ʆα ɶɸʆιʃɸύσοʐʆ ʃαι ʆα ʃαʏασʃɸʐάσοʐʆ έʆα 
σύʆοʄο αʋό ʃαʆόʆɸς ɶια ʏɻ ʅɸʏαʏʌοʋή ɷɸʃαɷιʃώʆ αʌιθʅώʆ σʏοʐς αʆʏίσʏοιʖοʐς ɷʐαɷιʃούς. 
ȴʌασʏɻʌιόʏɻʏα 8: Καʏά ʏɻ ɷιάʌʃɸια αʐʏής ʏɻς ʏɸʄɸʐʏαίας ɷʌασʏɻʌιόʏɻʏας ɺɻʏήθɻʃɸ αʋό 
ʏοʐς ʅαθɻʏές ʆα σʐʅʋʄɻʌώσοʐʆ ʏοʆ Πίʆαʃα Ϯ ούʏʘς ώσʏɸ ʆα ɸʆθαʌʌʐʆθούʆ ʆα 
οʌɶαʆώσοʐʆ ʃαʄύʏɸʌα ʏις ɶʆώσɸις ʏοʐς, βʌίσʃοʆʏας οʅοιόʏɻʏɸς ʅɸʏαʇύ ʏοʐ ɷɸʃαɷιʃού ʃαι 
ʏοʐ ɷʐαɷιʃού σʐσʏήʅαʏος.  
 

Πίνακας Ϯ: Πίʆαʃας οʅοιοʏήʏʘʆ ʅɸʏαʇύ ʏοʐ ɷɸʃαɷιʃού ʃαι ɷʐαɷιʃού σʐσʏήʅαʏος ʋʌος σʐʅʋʄήʌʘσɻ 
αʋό ʏοʐς ʅαθɻʏές 

ȴɸʃαɷιʃό σύσʏɻʅα ȴʐαɷιʃό σύσʏɻʅα 

1 __ 

10 __ 

100=10*10 __=__*__ 

1000=10*10*10 __=__*__*__ 

10000=10*10*10*10 ___=__*__*__*__ 

 

Ɉέʄος, ɺɻʏήθɻʃɸ αʋό ʏοʐς ʅαθɻʏές ʆα ʖʌɻσιʅοʋοιήσοʐʆ αʐʏή ʏɻ ɶʆώσɻ ʋʌοʃɸιʅέʆοʐ ʆα 
αʆαʄύσοʐʆ ʏοʐς αʃόʄοʐθοʐς ɷʐαɷιʃούς, ούʏʘς ώσʏɸ ʆα ʏοʐς ʅɸʏαʏʌέʗοʐʆ σɸ ɷɸʃαɷιʃούς. 
 

1001=1*__ + 0*__+ 0*__ + 1*__=___ 

0111=0*__ + 1*__+ 1*__ + 1*__=___ 

0101=__*__ + __*__+ __*__ + __*__=___ 

1111=__*__ + __*__+ __*__ + __*__=___ 

3. Αʋοʏɸʄέσʅαʏα 

 Ɉα ʋιο σɻʅαʆʏιʃά ɸʐʌήʅαʏα ʏɻς έʌɸʐʆας ʋαʌοʐσιάɺοʆʏαι ʋαʌαʃάʏʘ: 
1

ɻ
 φάσɻ: αʆασʏοʖασʅός ʏʘʆ ʅαθɻʏώʆ σʏɻʆ ʋʌόʏɸʌή ʏοʐς ɶʆώσɻ ɶια ʏο ɷɸʃαɷιʃό σύσʏɻʅα 

ȴʌασʏɻʌιόʏɻʏα 1. Η ʋʄɸιοʗɻφία ʏʘʆ ʅαθɻʏώʆ ;1ϳ ʅαθɻʏέςͿ έɶʌαʗαʆ ϭϬ ɷɸʃαɷιʃούς 
αʌιθʅούς ʖʌɻσιʅοʋοιώʆʏας όʄα ʏα ʋιθαʆά αʌιθʅɻʏιʃά ʗɻφία ʃαι ɸʋίσɻς αʆαɶʆώʌισαʆ όʏι 
ɶια ʏο σʖɻʅαʏισʅό ʃάθɸ ɷɸʃαɷιʃού αʌιθʅού ʅʋοʌούʆ ʆα ʖʌɻσιʅοʋοιɻθούʆ ϭϬ ʗɻφία. Οι 
ʐʋόʄοιʋοι ʅαθɻʏές ʖʌɻσιʅοʋοίɻσαʆ ʅόʆο ϰ αʌιθʅɻʏιʃά ʗɻφία: Ϭ, ϭ, ϴ ʃαι ϵ. Αʐʏοί οι 
ʅαθɻʏές ʋʌοʖώʌɻσαʆ, ʅɸʏά ʏɻʆ ʋαʌέʅβασɻ ʏοʐ ɸʌɸʐʆɻʏή, ο οʋοίος ʏοʐς ʌώʏɻσɸ: 
͞ɉʋάʌʖοʐʆ άʄʄα αʌιθʅɻʏιʃά ʗɻφία ʋοʐ ʅʋοʌούʆ ʆα ʖʌɻσιʅοʋοιɻθούʆ; Ποια ɸίʆαι αʐʏά ʏα 
ʗɻφία;͟. Όʄοι οι ʅαθɻʏές ɸʋίσɻς, αʋάʆʏɻσαʆ σʘσʏά όʏι ɻ σɻʅασία ʏοʐ ʋʌώʏοʐ αʋό ʏα 
αʌισʏɸʌά ʗɻφίοʐ ɸʆός ɷɸʃαɷιʃού αʌιθʅού αʆʏιʋʌοσʘʋɸύɸι ʏις ʅοʆάɷɸς, ʏο ɷɸύʏɸʌο ʏις 
ɷɸʃάɷɸς, ʏο ʏʌίʏο ʏις ɸʃαʏοʆʏάɷɸς ʃ.ο.ʃ..  
ȴʌασʏɻʌιόʏɻʏα 2. Όʄοι οι ʅαθɻʏές έɶʌαʗαʆ ɷɸʃαɷιʃούς αʌιθʅούς σʏις ɷοθɸίσɸς ʃάʌʏɸς ʃαι 
αʆʏισʏοίʖɻσαʆ ɸʋιʏʐʖώς σɸ ʃάθɸ οʌθοɶώʆιο ʋʄαίσιο ʏοʆ αʌιθʅό ʏʘʆ αʌιθʅɻʏιʃώʆ ʅοʆάɷʘʆ 
ʋοʐ ʃάθɸ ʗɻφίο αʆαʋαʌισʏά. ɇʏɻʆ ȵιʃόʆα ϰ ʋαʌοʐσιάɺɸʏαι έʆα ʋαʌάɷɸιɶʅα αʋό ʏις 
ʋʌοσʋάθɸιɸς ʏʘʆ ʅαθɻʏώʆ. ɇɸ αʐʏή ʏɻʆ ɸιʃόʆα, ʏο ȴΧ αʆʏιʋʌοσʘʋɸύɸι ʏις ɷɸʃάɷɸς 
ʖιʄιάɷɸς, ʏο Χ ʏις ʖιʄιάɷɸς, ʏο ȵ ʏις ɸʃαʏοʆʏάɷɸς, ʏο ȴ ʏις ɷɸʃάɷɸς ʃαι ʏο ɀ ʏις ʅοʆάɷɸς. 
 



 

Εικόνα ϰ: Πʌοσʋάθɸια  ʅαθɻʏή ʆα φέʌɸι σɸ ʋέʌας  ʏɻ ɷʌασʏɻʌιόʏɻʏα Ϯ 

2
ɻ
 φάσɻ: Πɸιʌαʅαʏισʅός ʅɸ ʏο ɷʐαɷιʃό σύσʏɻʅα ʅέσʘ ʏɻς ɸʅʋʄοʃής ʏʘʆ ʅαθɻʏώʆ σɸ 

ʋαιʖʆίɷι  
ȴʌασʏɻʌιόʏɻʏα 3. Οι αʋαʆʏήσɸις ʏʘʆ ʅαθɻʏώʆ σʏις ɸʌʘʏήσɸις ;ȵͿ ʋοʐ ʏέθɻʃαʆ ʃαʏά ʏɻ 
ɷιάʌʃɸια αʐʏής ʏɻς ɷʌασʏɻʌιόʏɻʏας σʐʆοʗίɺοʆʏαι ʘς ɸʇής: 
ȵ.ϭ. Πɸʌίʋοʐ οι ʅισοί αʋό ʏοʐς ʅαθɻʏές ;ϵ ʅαθɻʏέςͿ ʋοʐ σʐʅʅɸʏɸίʖαʆ σɸ αʐʏό ʏο ʋɸίʌαʅα 
αιʏιοʄόɶɻσαʆ όʏι οι ʃοʐʃʃίɷɸς ʋοʐ ɸίʆαι ʅέσα σɸ ʃάθɸ οʌθοɶώʆιο ʋʄαίσιο αʆαʋαʌισʏούʆ 
έʆα αʌιθʅό αʌιθʅɻʏιʃώʆ ʅοʆάɷʘʆ. Οι ʐʋόʄοιʋοι ʅαθɻʏές ;ɀϭ, ɀϮ, ɀϯ, ɀϰ, ɀϱ, ɀϵ, ɀϭϯ, 
ɀϭϰ, ɀϭϲ, ɀϭϵͿ, ʃαʏέʄɻʇαʆ σɸ αʐʏή ʏɻʆ αιʏιοʄόɶɻσɻ αφού ɸʋαʆήʄθαʆ σʏɻ ɷʌασʏɻʌιόʏɻʏα 

Ϯ, όʋοʐ ʋαʌόʅοιɸς ʃάʌʏɸς ʖʌɻσιʅοʋοιήθɻʃαʆ ɶια ʏɻʆ αʆαʋαʌάσʏασɻ ɷɸʃαɷιʃώʆ αʌιθʅώʆ 
ʃαι ʏα οʌθοɶώʆια ʋʄαίσια αʐʏώʆ ʏʘʆ ʃαʌʏώʆ ʖʌɻσιʅοʋοιήθɻʃαʆ ɶια ʏɻʆ αʆαʋαʌάσʏασɻ 
ʏʘʆ αʌιθʅɻʏιʃώʆ ʅοʆάɷʘʆ.  
ȵ.Ϯ. Πɸʌίʋοʐ οι ʅισοί αʋό ʏοʐς ʅαθɻʏές ;ϭϬ ʅαθɻʏέςͿ σʐʆɸιɷɻʏοʋοίɻσαʆ όʏι οι αʌιθʅοί 1, 2, 

ϰ ʃαι ϴ αʆαʋαʌισʏάʆοʆʏαʆ αʋό ʏις ʃοʐʃʃίɷɸς ʋοʐ ήʏαʆ ʅέσα σɸ ʃάθɸ οʌθοɶώʆιο ʋʄαίσιο. Οι 
ʐʋόʄοιʋοι ʅαθɻʏές ;ɀϭ, ɀϮ, ɀϯ, ɀϰ, ɀϱ, ɀϭϯ, ɀϭϱ, ɀϭϵ, ɀϮϬͿ ʃαʏέʄɻʇαʆ σɸ αʐʏό ʏο 
σʐʅʋέʌασʅα, ɸʋίσɻς αφού ɸʋαʆήʄθαʆ σʏɻ ɷʌασʏɻʌιόʏɻʏα 2. 

ȵ.ϯ. Η ʋʄɸιοʗɻφία ʏʘʆ ʅαθɻʏώʆ ɸʇέφʌασɸ όʏι ο αʌιθʅός ʏʘʆ ʃοʐʃʃίɷʘʆ ʃάθɸ οʌθοɶώʆιοʐ 
ʋʄαισίοʐ σʖɸʏίɺɸʏαι ʅɸ ʏοʆ αʌιθʅό ʏʘʆ ʃοʐʃʃίɷʘʆ σʏο ɷɸʇιό ʏοʐ οʌθοɶώʆιο ʋʄαίσιο 
ʋοʄʄαʋʄασιασʅέʆος ʅɸ ʏο ɷύο. Οι ʐʋόʄοιʋοι ʅαθɻʏές ;ɀϭ, ɀϱ, ɀϲ, ɀϭϯ, ɀϭϵͿ 
ɷʐσʃοʄɸύʏɻʃαʆ ʆα ʃαʏαʆοήσοʐʆ αʐʏή ʏɻ σʖέσɻ. ɇɸ αʐʏό ʏο σɻʅɸίο, αʐʏοί οι ʅαθɻʏές 
ɸʆθαʌʌύʆθɻʃαʆ αʋό ʏοʆ ɸʌɸʐʆɻʏή ʆα αʆασʏοʖασʏούʆ ʇαʆά ʋάʆʘ σɸ αʐʏούς ʏοʐς αʌιθʅούς 
ʃαι ʆα ʋʌοσʋαθήσοʐʆ ʆα βʌοʐʆ ʃάʋοια σʖέσɻ. Έʏσι, ʅɸʏά αʋό ʄίɶο ʖʌόʆο αʆασʏοʖασʅού, 
αʐʏοί οι ʅαθɻʏές ʃαʏέʄɻʇαʆ σʏις σʘσʏές αʋαʆʏήσɸις. 
ȵ.ϰ. Όʄοι οι ʅαθɻʏές αʋάʆʏɻσαʆ όʏι ο αʌιθʅός ʏʘʆ ʃοʐʃʃίɷʘʆ ʋοʐ θα ʋɸʌιʄαʅβαʆόʏαʆ σɸ 
έʆα άʄʄο οʌθοɶώʆιο ʋʄαίσιο ʏο οʋοίο θα ʏο ʏοʋοθɸʏούσαʅɸ σʏα αʌισʏɸʌά ʏοʐ ʋʄαισίοʐ ʅɸ 
ʏις ϴ ʃοʐʃʃίɷɸς, θα ʋɸʌιɸίʖɸ ϭϲ ʃοʐʃʃίɷɸς ʃαι όʏι ο αʌιθʅός ʏʘʆ ʃοʐʃʃίɷʘʆ σʏο ɸʋόʅɸʆο 
ʋʌος ʏα αʌισʏɸʌά ʋʄαίσιο θα ήʏαʆ ϯϮ. 
ȵ.ϱ. Η ʋʄɸιοʗɻφία ʏʘʆ ʅαθɻʏώʆ ;ϭϭ ʅαθɻʏέςͿ ʃαʏάʄαβαʆ όʏι ο αʌιθʅός ʋοʐ αʆαʋαʌίσʏαʏαι 
αʋό ʃάθɸ ʗɻφίο ɸʆός ɷʐαɷιʃού αʌιθʅού, ʇɸʃιʆώʆʏας αʋό ʏα ɷɸʇιά, ɸʃφʌάɺɸι ϭ αʌιθʅɻʏιʃή 
ʅοʆάɷα Ϯ, ϰ ʃαι ϴ αʌιθʅɻʏιʃές ʅοʆάɷɸς αʆʏίσʏοιʖα. Οι ʐʋόʄοιʋοι ʅαθɻʏές ;ɀϭ, ɀϮ, ɀϯ, 
ɀϰ, ɀϱ, ɀϭϰ, ɀϭϱ, ɀϭϵͿ σʐʆάʆʏɻσαʆ ɷʐσʃοʄίɸς ʆα αʋαʆʏήσοʐʆ αʐʏή ʏɻʆ ɸʌώʏɻσɻ. ɇɸ 
αʐʏό ʏο σɻʅɸίο, ɸʆθαʌʌύʆθɻʃαʆ αʋό ʏοʆ ɸʌɸʐʆɻʏή ʆα ɸʋαʆέʄθοʐʆ σʏɻ ɷʌασʏɻʌιόʏɻʏα 2. 

Έʏσι, ʅɸʏά αʋό ʄίɶο ʖʌόʆο σʃέʗɻς, αʐʏοί οι ʅαθɻʏές ʃαʏάφɸʌαʆ ʆα ɷώσοʐʆ ʏις σʘσʏές 
αʋαʆʏήσɸις. 
ȵ.ϲ. Όʄοι οι ʅαθɻʏές αʋάʆʏɻσαʆ όʏι ɻ σɻʅασία ʏʘʆ ͞Ϭ͟ ʃαι ͞ϭ͟ ɸʇαʌʏάʏαι αʋό ʏɻ θέσɻ ʏοʐς 
σʏο ɷʐαɷιʃό αʌιθʅό. Αʆαʋαʌισʏούʆ ʏοʆ αʌιθʅό ʏʘʆ ʅοʆάɷʘʆ, ɷʐάɷʘʆ, ʏɸʏʌάɷʘʆ ʃαι 
οʖʏάɷʘʆ αʆʏίσʏοιʖα όσοʆ αφοʌά σɸ έʆα ʏɸʏʌαʗήφιο ɷʐαɷιʃό αʌιθʅό, ʇɸʃιʆώʆʏας αʋό ʏα 
ɷɸʇιά. 
ȵ.ϳ. Η ʋʄɸιοʗɻφία ʏʘʆ ʅαθɻʏώʆ ;ϭϬ ʅαθɻʏέςͿ ʃαʏάʄαβαʆ όʏι ɶια ʆα ʅɸʏαʏʌαʋɸί ʃάθɸ 
ɷʐαɷιʃός αʌιθʅός ʏʘʆ ʃαʌʏώʆ σʏοʆ αʆʏίσʏοιʖο ɷɸʃαɷιʃό, ʋʌέʋɸι ʆα ʋοʄʄαʋʄασιάσοʐʆ ʃάθɸ 
ɷʐαɷιʃό ʗɻφίο ʅɸ ʏοʆ αʌιθʅό ʏʘʆ αʌιθʅɻʏιʃώʆ ʅοʆάɷʘʆ ʋοʐ αʆαʋαʌίσʏαʆʏαι σʏο 



αʆʏίσʏοιʖο οʌθοɶώʆιο ʋʄαίσιο ʋʖ. Ο ɷʐαɷιʃός αʌιθʅός ϭϭϬϭ=ϭ*ϭ+Ϭ*Ϯ+ϭ*ϰ+ϭ*ϴ= ϭϯ. Οι 
ʐʋόʄοιʋοι ʅαθɻʏές ;ɀϭ, ɀϮ, ɀϯ, ɀϰ, ɀϱ, ɀϵ, ɀϭϮ, ɀϭϯ, ɀϭϵͿ σʐʆάʆʏɻσαʆ ɷʐσʃοʄίɸς σʏɻ 
ɷιɸʇαɶʘɶή αʐʏού ʏοʐ ʅɸʏασʖɻʅαʏισʅού. ȳια ʋαʌάɷɸιɶʅα έʆας ʅαθɻʏής ɸίʋɸ όʏι αʌιθʅός 
00ϭϭ ɸίʆαι ʏο Ϯϭ σʏο ɷɸʃαɷιʃό, αʆʏισʏοιʖώʆʏας ʏɻ ʅία ʅοʆάɷα ʅɸ ʏο ϭ ʃαι ʏɻʆ άʄʄɻ ʅɸ ʏο Ϯ, 
ʖʘʌίς όʅʘς ʆα ʋʌοσθέσɸι ʏοʐς αʌιθʅούς ϭ ʃαι Ϯ. ȳια ʆα ʇɸʋɸʌάσοʐʆ αʐʏό ʏο ʄάθος, ɷόθɻʃɸ 
σʏοʐς ʅαθɻʏές ʏο ɸʇής ʋαʌάɷɸιɶʅα: ͚Ας ɸʇɸʏάσοʐʅɸ ʏοʆ αʌιθʅό ϲϯϱ σʏο ɷɸʃαɷιʃό σύσʏɻʅα. 
Ɉο ϲ αʆʏισʏοιʖɸί σɸ ɸʃαʏοʆʏάɷɸς, ʏο ϯ σɸ ɷɸʃάɷɸς ʃαι ʏο ϱ σɸ ʅοʆάɷɸς. ɇύʅφʘʆα ʅɸ ʏα 
ʄɸɶόʅɸʆα ʏʘʆ ʅαθɻʏώʆ ʏο ϲϯϱ ɶίʆɸʏαι ϲϬϬϯϬϱ͛. ɇɸ αʐʏό ʏο σɻʅɸίο οι ʅαθɻʏές βʌέθɻʃαʆ σɸ 
ɶʆʘσʏιʃή σύɶʃʌοʐσɻ ʃαι ʃαʏάʄαβαʆ όʏι έʋʌɸʋɸ ʆα ʋʌοσθέσοʐʆ ʏο ϭ ʅɸ ʏο Ϯ, ʃαι όʖι αʋʄά 
ʆα ʏα ʏοʋοθɸʏήσοʐʆ ʏοʆ έʆα αʌιθʅό ɷίʋʄα σʏοʆ άʄʄο. ɇʏɻ σʐʆέʖɸια, ʖʌɻσιʅοʋοίɻσαʆ ʏɻ 
ɶʆώσɻ ʋοʐ αʋέʃʏɻσαʆ ɶια ʆα σʐʅʋʄɻʌώσοʐʆ ʏο ʋʌόβʄɻʅα ʅɸʏαʏʌοʋής ɷʐαɷιʃώʆ αʌιθʅώʆ 
σʏοʐς αʆʏίσʏοιʖοʐς ɷɸʃαɷιʃούς ʏοʐς. 
ȴʌασʏɻʌιόʏɻʏα ϰ. Παίɺοʆʏας ʏο ʋαιʖʆίɷι ʅɸ ʏις ʃάʌʏɸς 

ȵɷώ, ɸίʆαι ɸʆʏʐʋʘσιαʃό ʏο όʏι, όʄοι οι ʅαθɻʏές σʐʅʅɸʏɸίʖαʆ ʅɸ ʖαʌά σʏο ʋʌοʏɸιʆόʅɸʆο 
ʋαιʖʆίɷι. Αʐʏοί ʋοʐ ʆίʃɻσαʆ ɸʇέφʌασαʆ ʏɻʆ ɸʐʖαʌίσʏɻσή ʏοʐς, ɸʆώ αʐʏοί ʋοʐ έʖασαʆ 
αʆʐʋοʅοʆούσαʆ ʆα ʇαʆαʋαίʇοʐʆ. Άʄʄοι ʅαθɻʏές ɸʋίσɻς ɸʇέφʌασαʆ ʏɻʆ ɸʋιθʐʅία ʏοʐς ʆα 
ʋαίɺοʐʆ ɸʋαʆɸιʄɻʅʅέʆα. Όʄοι οι ʅαθɻʏές σʐʅʅɸʏɸίʖαʆ σʏο ʋαιʖʆίɷι ʅɸ ɸʐɶɸʆιʃή άʅιʄʄα. 
Καʏά ʏɻ ɷιάʌʃɸια ʃάθɸ ʋαιʖʆιɷιού, όʄοι οι ʅαθɻʏές ɸʇέφʌασαʆ ʏο ɸʆɷιαφέʌοʆ ʏοʐς ɶια ʏο 
ʋαιʖʆίɷι, ʏɻʆ αɶʘʆία ʏοʐς ʆα ʃɸʌɷίσοʐʆ ʃαι ʏɻʆ ɸʐʖαʌίσʏɻσή ʏοʐς ʄόɶʘ ʏοʐ όʏι έʅαθαʆ 
ʋοʄʄά ɶια ʏοʐς ɷʐαɷιʃούς ʃαι ɷɸʃαɷιʃούς αʌιθʅούς. Οι ʅαθɻʏές ʖʌɻσιʅοʋοίɻσαʆ όʄοʐς 
ʏοʐς ʏύʋοʐς ʏʘʆ ʃαʌʏώʆ ʋοʐ ɷόθɻʃαʆ ʅɸ ɸʐʃοʄία, αʃόʅα ʃαι αʐʏές ʋοʐ αʆαʋαʌισʏούσαʆ 
ʅόʆο ɷʐαɷιʃούς αʌιθʅούς ;ȴʌασʏɻʌιόʏɻʏα ϱͿ. Ɉɸʄιʃά, ʃαʆέʆας ʅαθɻʏής ɷɸʆ ʋαʌοʐσίασɸ 
ɷʐσʃοʄίɸς ούʏɸ σʏοʆ ʐʋοʄοɶισʅό ʏʘʆ ɷʐαɷιʃώʆ αʌιθʅώʆ ʋοʐ βʌίσʃοʆʏαʆ σʏις ʃάʌʏɸς, ούʏɸ 
σʏοʆ ʐʋοʄοɶισʅό ʏοʐ αθʌοίσʅαʏος ʏʘʆ βαθʅώʆ ʃαʏά ʏɻ ɷιάʌʃɸια ʏοʐ ʋαιʖʆιɷιού. Έʆα 
ʋαʌάɷɸιɶʅα ʏʘʆ ʐʋοʄοɶισʅώʆ ʋοʐ έʃαʆɸ έʆας ʅαθɻʏής ʃαʏά ʏɻ ɷιάʌʃɸια ʏοʐ ʋαιʖʆιɷιού 
ʖʌɻσιʅοʋοιώʆʏας ʃάʌʏɸς ʋοʐ αʆαʋαʌισʏούσαʆ ʅόʆο ɷʐαɷιʃούς αʌιθʅούς, φαίʆɸʏαι σʏɻʆ 
ȵιʃόʆα 5. 

 

Εικόνα ϱ: Η ʋʌοσʋάθɸια ɸʆός ʅαθɻʏή ʆα ʐʋοʄοɶίσɸι ɷʐαɷιʃούς αʌιθʅούς ʃαι ʏο άθʌοισʅά ʏοʐς 

 
ȴʌασʏɻʌιόʏɻʏα 6. Όʄοι οι ʅαθɻʏές ʃαʏάφɸʌαʆ ʆα σʐʆɷʐάσοʐʆ ʏις ʃάʌʏɸς ʋοʐ φαίʆοʆʏαι 
σʏɻʆ ȵιʃόʆα ϰ, ούʏʘς ώσʏɸ ʆα ʃαʏασʃɸʐάσοʐʆ ʏɻ ɷʐαɷιʃή ʅοʌφή ʏʘʆ αʌιθʅώʆ: ϭ, ϭϯ, ϲ, ϭϱ, 
7, 4. 

ȴʌασʏɻʌιόʏɻʏα 7. Πɸʌίʋοʐ οι ʅισοί αʋό ʏοʐς ʅαθɻʏές ;ɀϲ, ɀϳ, ɀϴ, ɀϭϬ, ɀϭϭ, ɀϭϮ, Mϭϰ, 
ɀϭϱ, ɀϭϳ ʃαι ɀϮϬͿ αʋάʆʏɻσαʆ όʏι ο ʅɸɶαʄύʏɸʌος αʌιθʅός ʋοʐ θα ʅʋοʌούσɸ ʆα 
ʃαʏασʃɸʐασʏɸί ʖʌɻσιʅοʋοιώʆʏας ʏις ɷοσʅέʆɸς ʃάʌʏɸς, ɸίʆαι ο αʌιθʅός ϯϭ. ȳια ʆα 
ʃαʏασʃɸʐασʏɸί ο αʌιθʅός ϯϮ αʋοφάσισαʆ ʆα ɸʋɸʃʏɸίʆοʐʆ αʐʏές ʏις ʃάʌʏɸς ʋʌοσθέʏοʆʏας 



σʏα αʌισʏɸʌά ʏοʐ ʋʄαισίοʐ ʅɸ ʏις ϭϲ ʃοʐʃʃίɷɸς, έʆα αʃόʅα ʋʄαίσιο ʅɸ ϯϮ ʃοʐʃʃίɷɸς. Έʏσι, 
ʃαʏασʃɸύασαʆ ʏο ɷʐαɷιʃό αʌιθʅό ϭϬϬϬϬϬ. Οι ʐʋόʄοιʋοι ʅαθɻʏές ʃαʏάφɸʌαʆ ʆα φέʌοʐʆ σɸ 
ʋέʌας αʐʏή ʏɻ ɷʌασʏɻʌιόʏɻʏα αφού ʏοʐς ʋʌοʏάθɻʃɸ ʆα αʆαʏʌέʇοʐʆ σʏις αʋαʆʏήσɸις ʋοʐ 
έɷʘσαʆ σʏο ȵ.ϯ ʏɻς ȴʌασʏɻʌιόʏɻʏας ϯ. ȳια ʏɻʆ ʃαʏασʃɸʐή ʏɻς ɷʐαɷιʃής ʅοʌφής ʏοʐ 
αʌιθʅού ϲϵ, όʄοι οι ʅαθɻʏές ʋʌόσθɸσαʆ σʏα αʌισʏɸʌά ʏοʐ ʋʄαισίοʐ ʅɸ ʏις ϯϮ ʃοʐʃʃίɷɸς, 
έʆα ʋʄαίσιο ʋοʐ ʋɸʌιɸίʖɸ ϲϰ ʃοʐʃʃίɷɸς, ούʏʘς ώσʏɸ ʆα ʃαʏασʃɸʐάσοʐʆ ʏο ɷʐαɷιʃό αʌιθʅό 
ϭϬϬϬϭϬϭ. Ɉɸʄιʃά, όʄοι οι ʅαθɻʏές ʋʌόσθɸσαʆ σʏα αʌισʏɸʌά αʐʏού ʏοʐ ʋʄαισίοʐ ʃαι έʆα 
άʄʄο ʋʄαίσιο ʅɸ ϭϮϴ ʃοʐʃʃίɷɸς ɶια ʆα ʃαʏασʃɸʐάσοʐʆ ʏɻ ɷʐαɷιʃή ʅοʌφή ;ϭϬϭϬϬϭϬϭͿ ʏοʐ 
αʌιθʅού ϭϲϱ. 
ȴʌασʏɻʌιόʏɻʏα 8. Όʄοι οι ʅαθɻʏές, ʃαʏάφɸʌαʆ ʆα σʐʅʋʄɻʌώσοʐʆ ʏοʆ Πίʆαʃα Ϯ 
αʆαɺɻʏώʆʏας οʅοιόʏɻʏɸς ʅɸʏαʇύ ʏοʐ ɷɸʃαɷιʃού ʃαι ɷʐαɷιʃού σʐσʏήʅαʏος. Όʄοι οι ʅαθɻʏές 
ɸʋίσɻς ʅɸʏέʏʌɸʗαʆ οʌθά ʏοʐ ɷʐαɷιʃούς αʌιθʅούς σʏɻ ɷɸʃαɷιʃή ʏοʐς ʅοʌφή. ȵʋιʋʄέοʆ, οι 
ʅισοί αʋό αʐʏούς ;ɀϮ, ɀϰ, ɀϲ, ɀϳ, ɀϴ, ɀϭϭ, ɀϭϯ, ɀϭϴ ʃαι ɀϮϬͿ ʃαʏάφɸʌαʆ ʆα 
ɸʃφʌάσοʐʆ όʏι ο ʅɸʏασʖɻʅαʏισʅός ɸʆός ɷɸʃαɷιʃού αʌιθʅού σʏɻ ɷʐαɷιʃή ʏοʐ ʅοʌφή 
ʅʋοʌɸί ʆα ʋʌαɶʅαʏοʋοιɻθɸί ɸʋιʏʐʖώς αʃοʄοʐθώʆʏας ʏοʐς ʋαʌαʃάʏʘ ʃαʆόʆɸς: (αͿ Αʌʖιʃά, 
ʋʌέʋɸι ʆα βʌούʅɸ ʋόσα οʌθοɶώʆια ʋʄαίσια ;ʏο ʃαθέʆα αʋό αʐʏά ʆα ʋɸʌιʄαʅβάʆɸι ʏις 
ʃαʏάʄʄɻʄɸς ʃοʐʃʃίɷɸςͿ ʖʌɸιαɺόʅασʏɸ. ɀɸ αʐʏό ʏοʆ ʏʌόʋο ʃαʏασʃɸʐάɺοʐʅɸ ʋʄαίσια ʅɸ ϭ, 2, 

4, 8, ϭϲ ʃ.ο.ʃ. ʃοʐʃʃίɷɸς. ɇʏαʅαʏάʅɸ όʏαʆ ο αʌιθʅός ʏʘʆ ʃοʐʃʃίɷʘʆ ɸίʆαι ʅιʃʌόʏɸʌος ή ίσος 
ʏοʐ αʌιθʅού ʋʌος ʅɸʏασʖɻʅαʏισʅό. Πʌέʋɸι ʆα ʏοʋοθɸʏήσοʐʅɸ αʐʏά ʏα ʋʄαίσια ʅɸ 
αʐʇαʆόʅɸʆɻ σɸιʌά, ʇɸʃιʆώʆʏας αʋό ʏα ɷɸʇιά ʋʌος ʏα αʌισʏɸʌά. ;βͿ Έʋɸιʏα, ʋʌέʋɸι ʆα 
ʏοʋοθɸʏήσοʐʅɸ ʏο σύʅβοʄο ͚ϭ͛ ʃάʏʘ αʋό ʏο οʌθοɶώʆιο ʋʄαίσιο ʅɸ ʏο ʅɸɶαʄύʏɸʌο αʌιθʅό 
ʃοʐʃʃίɷʘʆ. ;ɶͿ Ɉέʄος, βάɺοʐʅɸ ʏο σύʅβοʄο ͚ϭ͛ ʃάʏʘ αʋό ʏα ʃαʏάʄʄɻʄα ʋʄαίσια ʃαι ʏο 
σύʅβοʄο ͚Ϭ͛ ʃάʏʘ αʋό ʏα ʐʋόʄοιʋα. ȵʋίσɻς, αʇίɺɸι ʆα σɻʅɸιʘθɸί, όʏι οʌισʅέʆοι ʅαθɻʏές 
ɸʇέφʌασαʆ ʅɸ σαφήʆɸια όʏι ο αʌιθʅός ϭϬ ɸίʆαι ɻ βάσɻ ɶια ʏο ɷɸʃαɷιʃό σύσʏɻʅα, ɸʆώ ο 
αʌιθʅός Ϯ ɸίʆαι ɻ βάσɻ ɶια ʏο ɷʐαɷιʃό σύσʏɻʅα. 

4. ɇʐɺήʏɻσɻ - ɇʐʅʋɸʌάσʅαʏα 

ɇʏɻ ʅɸʄέʏɻ αʐʏή ʋαʌοʐσιάσʏɻʃɸ έʆα ʅαθɻσιαʃό ʋɸίʌαʅα ʏʌιώʆ φάσɸʘʆ, ɶια ʏɻ ʅάθɻσɻ ʏɻς 
ɷʐαɷιʃής ʃʘɷιʃοʋοίɻσɻς αʋό ʅαθɻʏές ʏɻς ʋʌʘʏοβάθʅιας ɸʃʋαίɷɸʐσɻς. Αʐʏό ʏο ʅαθɻσιαʃό 
ʋɸίʌαʅα βασίσʏɻʃɸ ʃʐʌίʘς σʏɻʆ ɸʅʋʄοʃή ʏʘʆ ʅαθɻʏώʆ σʏο ʋαίʇιʅο ɸʆός ɸιɷιʃά 
σʖɸɷιασʅέʆοʐ ʋαιʖʆιɷιού. Ο σʖɸɷιασʅός αʐʏού ʏοʐ ʋɸιʌάʅαʏος έɷʘσɸ έʅφασɻ: σʏɻʆ 
έʃφʌασɻ ʏʘʆ ɶʆώσɸʘʆ ʏʘʆ ʅαθɻʏώʆ σʖɸʏιʃά ʅɸ ʏοʐς ɷɸʃαɷιʃούς αʌιθʅούς, σʏοʆ 
αʆασʏοʖασʅό ʋάʆʘ σɸ αʐʏές ʏις ɶʆώσɸις ʃαι σʏɻ σύʆɷɸσɻ ʅɸ ʏο ɷʐαɷιʃό σύσʏɻʅα ʃαι 
ʏέʄος, σʏɻʆ ɸʋέʃʏασɻ ʏʘʆ ɶʆώσɸʘʆ ʋοʐ αʋοʃʏήθɻʃαʆ ʃαι σʏɻʆ ʃαʏασʃɸʐή ʃαʏάʄʄɻʄʘʆ 
ɶɸʆιʃɸύσɸʘʆ. Ɉο ʋɸίʌαʅα αʐʏό ʋʌαɶʅαʏοʋοιήθɻʃɸ ʖʌɻσιʅοʋοιώʆʏας ʋʌαɶʅαʏιʃούς 
ʅαθɻʏές ;ʏɻς έʃʏɻς ɷɻʅοʏιʃούͿ ʅɸ θɸʏιʃά αʋοʏɸʄέσʅαʏα όσο αφοʌά σʏις ɶʆώσɸις ʏοʐς ɶια 
ʏοʐς ɷʐαɷιʃούς αʌιθʅούς. Πʌάɶʅαʏι, όʄοι οι ʅαθɻʏές ʅɸʏά ʏο ʋɸίʌαʅα ʃαʏάφɸʌαʆ ʆα 
ʐʋοʄοɶίσοʐʆ έʆα ʏɸʏʌαʗήφιο ɷʐαɷιʃό αʌιθʅό ʃαι ʆα βʌοʐʆ σʘσʏά ʏις σʖέσɸις ʅɸʏαʇύ ʏɻς 

αʇιώʆ ʏʘʆ ʗɻφίʘʆ ʏοʐ. Όʄοι οι ʅαθɻʏές ɸʋίσɻς, ήʏαʆ ιʃαʆοί ʆα ʅɸʏαʏʌέʗοʐʆ έʆα ɷɸʃαɷιʃό 
αʌιθʅό σʏοʆ αʆʏίσʏοιʖο ɷʐαɷιʃό. Ɉɸʄιʃά, έʆας σɻʅαʆʏιʃός αʌιθʅός ʅαθɻʏώʆ ʃαʏάφɸʌɸ ʆα 
οʌίσɸι έʆα σύʆοʄο ʃαʆόʆʘʆ ɶια ʏɻ ʅɸʏαʏʌοʋή ɸʆός ɷɸʃαɷιʃού αʌιθʅού σʏɻ ɷʐαɷιʃή ʏοʐ 
ʅοʌφή.  

Πιο σʐɶʃɸʃʌιʅέʆα, σʏɻʆ ʋʌώʏɻ φάσɻ αʐʏού ʏοʐ ʋɸιʌάʅαʏος, ɺɻʏήθɻʃɸ αʋό ʏοʐς ʅαθɻʏές 
ʆα ɸʃφʌάσοʐʆ ʏις ɶʆώσɸις ʏοʐς ʅɸ ʏɻ ʅοʌφή ɶʌαʋʏώʆ αʋαʆʏήσɸʘʆ σʖɸʏιʃά ʅɸ ʏοʆ αʌιθʅό 
ʃαι ʏɻʆ ʋοιʃιʄία ʏʘʆ ʗɻφίʘʆ ʋοʐ ʖʌɻσιʅοʋοιούʆʏαι ɶια ʏɻ αʆαʋαʌάσʏασɻ ʃάθɸ ɷɸʃαɷιʃού 
αʌιθʅού ʃαθώς ɸʋίσɻς ʃαι ʏɻ σʖέσɻ ʅɸʏαʇύ ʏɻς θέσɻς ɸʆός αʌιθʅɻʏιʃού ʗɻφίοʐ ʃαι ʏɻς 
αʇίας ʏοʐ. Καʏά ʏɻ ɷιάʌʃɸια αʐʏής ʏɻς φάσɻς ɸʋίσɻς, ɷόθɻʃαʆ σʏοʐς ʅαθɻʏές ɸιɷιʃά 
σʖɸɷιασʅέʆɸς ʃάʌʏɸς ɸʋιʏʌέʋοʆʏας έʆα ɸίɷος οʋʏιʃής αʆαʋαʌάσʏασɻς ɸʆός ɷɸʃαɷιʃού 
αʌιθʅού ʃαι ʏɻς αʇίας ʏʘʆ ʅοʆάɷʘʆ ʃάθɸ ʗɻφίοʐ ʏοʐ. Αʐʏή ɻ φάσɻ ɸʋιʄέʖθɻʃɸ ʘς 
ʃαʏάʄʄɻʄɻ ɶια ʆα βοɻθήσɸι ʏοʐς ʅαθɻʏές ʆα ʅɸʏαβούʆ οʅαʄά αʋό ʏɻ ɷοʅή ʏοʐ ɷɸʃαɷιʃού 



σʏɻ ɷοʅή ʏοʐ ɷʐαɷιʃού σʐσʏήʅαʏος. Όʄοι οι ʅαθɻʏές, ʅɸ ɸʋιʏʐʖία αʆʏιʅɸʏώʋισαʆ ʏις 
ɷʌασʏɻʌιόʏɻʏɸς ʋοʐ ʃʄήθɻʃαʆ ʆα ʋʌαɶʅαʏοʋοιήσοʐʆ σɸ αʐʏή ʏɻ φάσɻ ʏοʐ ʋɸιʌάʅαʏος 

σʖɸʏιʃά ʅɸ ʏοʐς ɷɸʃαɷιʃούς αʌιθʅούς. ɇʏɻ ɷɸύʏɸʌɻ φάσɻ, ɷόθɻʃαʆ σʏοʐς ʅαθɻʏές 
ʋαʌόʅοιɸς ʅɸ ʏις ʋʌοαʆαφɸʌθɸίσɸς ʃάʌʏɸς ʅɸ ʏɻ ɷιαφοʌά όʏι οι ʃάʌʏɸς αʐʏές 
αʆαʋαʌισʏούσαʆ ʏɸʏʌαʗήφιοʐς ɷʐαɷιʃούς αʌιθʅούς. ȳια ʏɻʆ ʃαʏαʆόɻσɻ ʏɻς αʇίας αʐʏώʆ 
ʏʘʆ ɷʐαɷιʃώʆ αʌιθʅώʆ αʐʏές οι ʃάʌʏɸς ʋɸʌιʄάʅβαʆαʆ ʃαι ɸιʃοʆιʃές αʆαʋαʌασʏάσɸις ʏɻς 
αʇίας σɸ σʖέσɻ ʅɸ ʏɻ θέσɻ ʃάθɸ ʗɻφίοʐ ɸʆός ϰ-ʗήφιοʐ ɷʐαɷιʃού αʌιθʅού, ʘς ʅια ʅοʌφή 
βοήθɸιας σʏο ʅαθɻʏή. Η βοήθɸια αʐʏή ɸίʖɸ ʏɻ ʅοʌφή ʋʄαισίʘʆ ʅɸ ʃαʏάʄʄɻʄο αʌιθʅό 
ʃοʐʃʃίɷʘʆ ʋοʐ αʋɸιʃόʆιɺαʆ ʏɻʆ αʇία ʏɻς θέσɻς ʃάθɸ ʗɻφίοʐ ɸʆός ʏɸʏʌαʗήφιοʐ ɷʐαɷιʃού 
αʌιθʅού. ȳια ʏɻʆ αʋοσαφήʆισɻ ʏɻς ɷοʅής ʏοʐ ɷʐαɷιʃού σʐσʏήʅαʏος, ʏέθɻʃαʆ ɸʋίσɻς, 
ʃαʏάʄʄɻʄɸς ɸʌʘʏήσɸις σʏοʐς ʅαθɻʏές. ɇɸ αʐʏό ʏο σɻʅɸίο, οι ʅαθɻʏές βοɻθήθɻʃαʆ ʆα 
ʃαʏαʆοήσοʐʆ ʏɻʆ αʇία ɸʆός ʏɸʏʌαʗήφιοʐ ɷʐαɷιʃού αʌιθʅού, ʅɸ ʏοʆ αʆασʏοʖασʅό αφ ɸʆός 
ʅɸʆ σʏις αʆαʋαʌασʏάσɸις ʋοʐ ʖʌɻσιʅοʋοιήθɻʃαʆ σʏις ʃάʌʏɸς ʃαι αφ ɸʏέʌοʐ σʏις 
αʆαʋαʌασʏάσɸις ʏʘʆ ɷɸʃαɷιʃώʆ αʌιθʅώʆ ʋοʐ ʋʌαɶʅαʏοʋοίɻσαʆ ʃαʏά ʏɻ ɷιάʌʃɸια ʏɻς 
ʋʌώʏɻς φάσɻς. ɇʏɻ σʐʆέʖɸια, ɷόθɻʃαʆ σʏοʐς ʅαθɻʏές ʃάʌʏɸς ʅɸ ɷʐαɷιʃούς αʌιθʅούς ʖʘʌίς 
βοɻθɻʏιʃά σʏοιʖɸία ɶια ʋαʌαʋέʌα ɸʅʋέɷʘσɻ ʏʘʆ ʅɸʏαʏʌοʋώʆ ɷʐαɷιʃώʆ σɸ ɷɸʃαɷιʃούς 
αʌιθʅούς. ɀɸʏά αʋό αʐʏή ʏɻʆ αʆασʏοʖασʏιʃή φάσɻ, οι ʅαθɻʏές σʐʅʅɸʏɸίʖαʆ ʅɸ 
ɸʐʖαʌίσʏɻσɻ ʃαι ɸʋιʏʐʖία σʏο ɸιɷιʃά σʖɸɷιασʅέʆο ʋαιʖʆίɷι ʖʌɻσιʅοʋοιώʆʏας αʌʖιʃά ʏις 
ʃάʌʏɸς ʅɸ ʏɻ βοήθɸια ʃαι σʏɻ σʐʆέʖɸια ʏις ʃάʌʏɸς ʋοʐ αʆαʋαʌισʏούσαʆ ɷʐαɷιʃούς 
αʌιθʅούς ʖʘʌίς βοήθɸια. ȵɷώ, αʇίɺɸι ʆα σɻʅɸιʘθɸί όʏι όʄοι οι ʅαθɻʏές ʋέʏʐʖαʆ σʏοʆ 
ʐʋοʄοɶισʅό ʏɻς αʇίας ʏʘʆ ɷʐαɷιʃώʆ αʌιθʅώʆ ʋοʐ αʆαʋαʌισʏάʆοʆʏαʆ σʏις ʃάʌʏɸς ʏοʐς, 
ʋαʌά ʏο ɶɸɶοʆός όʏι οʌισʅέʆοι ʅαθɻʏές ɷɸʆ ʏα ʃαʏάφɸʌαʆ ʋοʄύ ʃαʄά σʏɻ φάσɻ ʏοʐ 
ʋɸιʌάʅαʏος ʋʌιʆ ʏɻ σʐʅʅɸʏοʖή ʏοʐς σʏο ʋαιʖʆίɷι. Οι ʅαθɻʏές ɸʇέφʌασαʆ ɸʋίσɻς, ʏɻʆ 
ɸʐʖαʌίσʏɻσή ʏοʐς ɶια ʏɻʆ όʄɻ ɷιαɷιʃασία ʃαʏά ʏɻ ɷιάʌʃɸια ʏοʐ ʋαιʖʆιɷιού. Οι ɷύο φάσɸις 
ʏοʐ ʅαθɻσιαʃού ʋɸιʌάʅαʏος ʋοʐ ʋʌοαʆαφέʌθɻʃαʆ, βοήθɻσαʆ ɸʋίσɻς ʏοʐς ʅαθɻʏές ʆα 
ɸʅʋʄαʃούʆ ɸʋιʏʐʖώς ʏɻʆ ʏʌίʏɻ φάσɻ ʏοʐ ʋɸιʌάʅαʏος ʋοʐ ʏοʐς  ʃαʄούσɸ ;αͿ ʆα ɸʋɸʃʏɸίʆοʐʆ 
ʏις ɶʆώσɸις ʋοʐ αʋέʃʏɻσαʆ σʖɸʏιʃά ʅɸ ʏοʐς ʏɸʏʌαʗήφιοʐς ɷʐαɷιʃούς αʌιθʅούς σɸ 
αʌιθʅούς ʅɸ ʋɸʌισσόʏɸʌα ʗɻφία. ;βͿ ʆα βʌοʐʆ οʅοιόʏɻʏɸς ʅɸʏαʇύ ʏʘʆ ɷοʅώʆ ʏοʐ 
ɷɸʃαɷιʃού ʃαι ɷʐαɷιʃού σʐσʏήʅαʏος, ;ɶͿ ʆα ʅɸʏαʏʌέʗοʐʆ ʏοʐς ɷοθέʆʏɸς ɷɸʃαɷιʃούς 
αʌιθʅούς σʏις αʆʏίσʏοιʖɸς ɷʐαɷιʃές ʏοʐς ʅοʌφές ʃαι ;ɷͿ ʆα ʃαʏασʃɸʐάσοʐʆ ʃαʆόʆɸς 
σʖɸʏιʃά ʅɸ ʏɻ ʅɸʏαʏʌοʋή ɸʆός ɷɸʃαɷιʃού αʌιθʅού σʏɻ ɷʐαɷιʃή ʏοʐ ʅοʌφή. Ɉα ʋαʌαʋάʆʘ 
θɸʏιʃά αʋοʏɸʄέσʅαʏα ʅʋοʌούʆ ʆα αʋοʏɸʄέσοʐʆ έʆα έʆαʐσʅα ɶια ʏɻ ʖʌήσɻ ʋαιʖʆιɷιώʆ 
ʋʌοʃɸιʅέʆοʐ ɶια ʏɻʆ έʆʏαʇɻ βασιʃώʆ ɸʆʆοιώʆ Πʄɻʌοφοʌιʃής σʏα αʆαʄʐʏιʃά ʋʌοɶʌάʅʅαʏα 
ʏɻς Πʌʘʏοβάθʅιας ɸʃʋαίɷɸʐσɻς. Όʅʘς, έʌɸʐʆα ʅɸ ʋɸʌισσόʏɸʌοʐς ʅαθɻʏές ɸίʆαι 
αʋαʌαίʏɻʏɻ ɶια ʏɻʆ ɸʇαɶʘɶή ʋιο ισʖʐʌώʆ σʐʅʋɸʌασʅάʏʘʆ ʃαι ɶɸʆιʃɸύσɸʘʆ.  

ȵʐʖαʌισʏίɸς: ȵʐʖαʌισʏώ ʏο ʅɻʖαʆιʃό Ηɉ ʃαι Πʄɻʌοφοʌιʃής ʃ. Χ. ɀʋίʅʋα ɶια ʏɻ σʐʄʄοɶή ʃαι 
ʋʌώʏɻ ɸʋɸʇɸʌɶασία ʏʘʆ ɷɸɷοʅέʆʘʆ  ʋοʐ ʋʌαɶʅαʏοʋοιήθɻʃɸ σʏα ʋʄαίσια ʏɻς ɷιʋʄʘʅαʏιʃής 
ʏοʐ ɸʌɶασίας. 
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